
Ha az ABC, A1B1C1, A2B2C2 háromszögek területe T, T1 és T2, akkor nyilván T : T1 = T1 : T2, mivel az A1B1C1

háromszöget ugyanazzal az eljárással kapjuk az ABC háromszögb®l, mint amelyikkel az A2B2C2 háromszöget az

A1B1C1 háromszögb®l. Határozzuk meg el®ször a T : T1 arányt.

1. ábra

El®ször az AC1B1 háromszög TA területét számoljuk ki. Mivel
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szel®k tételéb®l következ®en ez utóbbi arány megegyezik az ABC és az AC1B1 háromszögek AB, illetve AC1 oldalához

tartozó magasságok arányával. Ezért
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Hasonló számítással kapjuk, hogy a BA1C1 és a CB1A1 háromszögek TB, illetve TC területe is T ·
λ

(λ+ 1)
2
. Ezért

T1 valóban sak T -t®l és λ-tól függ:
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Ennélfogva a második beírt háromszögre

T2 = T1

(

1−
3λ

(λ+ 1)
2

)

= T ·

(

1−
3λ

(λ+ 1)
2

)2

,

és ha T2 =
1

2
T , akkor

1

2
=

(

1−
3λ

(λ+ 1)
2

)2

,

vagyis

(2)

√
2

2
= ±

(

1−
3λ

(λ + 1)
2

)

.

1



2. ábra

Ha a jobb oldalon az el®jel pozitív, akkor rendezés után a
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egyenletet kapjuk, aminek megoldásai
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≈ 0, 123.

Könnyen ellen®rizhet®, hogy λ ezen értékei mellett T2 =
1

2
T teljesül.

Ha viszont a (2) egyenlet jobb oldalán az el®jel negatív, akkor rendezés után a λ2 + (3
√
2− 4)λ+ 1 = 0 egyenletet

kapjuk, aminek ninsenek valós megoldásai.

Tehát feladatunk feltételeit λ1 és λ2 =
1

λ1

elégíti ki.

Megjegyzések. 1. Eleve látható volt, hogy ha λ megoldása a feladatnak, akkor 1/λ is az, hiszen az osztópontok

felvételénél mindegy, hogy melyik oldalra esik a hosszabb szakasz.

2. Az ismert T =
1

2
ab sin γ területképletet használva az (1) egyenletet egyszer¶bb számolással is megkaphatjuk.
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