Megoldas. Belatjuk, hogy ha a pozitiv a, b, ¢ szdmokra a = b = ¢, akkor

(1) a4+ 30 +52 < (a+b+c)

Innen a bizonyitandé &llitds mar kovetkezik, hiszen a feltétel szerint a + b+ ¢ < 1, igy (1) jobb oldala sem lehet
1-nél nagyobb.
A feltétel szerinti egyenlGtlenségekbdl

a 2> b > 0 miatt ab > b,
b > ¢ > 0 miatt be > 2, végiil
a 2 ¢ > 0 miatt ac > ¢ kovetkezik.

A harom egyenl6tlenséget Osszeadva
ab + +bc + ac = b* + 262,

azZazZ
(a+b+c)? =a>+b%+c* +2(ab+bec+ ca) = a® +b* + c +2(b* + 2¢%) = a® + 3b* + 52,

és ezt kellett bizonyitani.
A bizonyitasbol kiolvashato, hogy a bizonyitando allitasban pontosan akkor all egyenléség, ha a = b = ¢, masfelsl

a—i—b—i—c:l,azaza:b:c:g.

Szeidl Addm (Miskolc, Foldes Ferenc Gimn., I. o. t.) dolgozata alapjan.

Megjegyzés. Altalaban igazoljuk, hogy ha a pozitiv a1, - - -, a, szamokra

a1 = as = --- 2 ap, akkor

(a1+az+--+an)? 2> (2i—1)-af.
i=1

Végezziik el az (a1 +- - -+a, )? négyzetre emelést: igy n? darab kéttényezds a,, -a, szorzatot kapunk (1 < u <nésl <

v < n). Készitsiink n darab csoportot ezekbdl a szorzatokbol! Azok az ay,a, szorzatok keriiljenek az ¢ edik csoportba,

ahol az wu,v indexek nagyobbika éppen i. Az i -edik csoportban ekkor 2i — 1 darab szorzat lesz, ezek a kiovetkezdk:

105, Q24 - .., GG, AiGi—1, - .., @;a1. Az a; szdmok rendezése és pozitiv volta miatt e szorzatok mindegyike legalabb
a?, igy az i-edik csoportban 4ll6 szamok Osszege valoban legalabb (2i — 1) - a?.

Gyérgy Andrds (Budapest, Arpad Gimn., I. o. t.) dolgozata alapjan.



