Megoldas. Minden szakasz metszi a masik két cstucsbol kiindulo 2(p — 1) darab szakaszt, vagyis minden szakaszon
legfeljebb 2(p — 1) darab metszéspont van (1. dbra). Osszesen 3(p — 1) darab szakasz van, és minden metszéspont
legalabb két szakaszon van rajta, ezért az 6sszes metszéspontok szama legfeljebb w =3(p— 1)2, és pontosan
akkor ennyi, ha semelyik harom szakasz nem megy at egy ponton.
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Tegytiik fel, hogy van harom, egy ponton atmené szakasz, mégpedig a 2. dbra szerint az A csicstol szamitott k-adik
Ck, a B csucstol szamitott [-edik A; és a C csucstol szamitott m-edik B, osztopontot a szemkdzti csticesal 6sszekdts
szakaszok. Ekkor Ceva tétele szerint (lasd pl. Geometriai feladatok gydjteménye I., 1263. feladat):
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Ezt rendezve kapjuk, hogy:
2klm = p[p* — p(k + 1+ m) + kl + Im + mk].

A bal oldalon &ll6 2, k, I, m szamok mindegyike kisebb p-nél, ezért szorzatuk nem lehet a p primszammal oszthato,
tehat ez az egyenlGség nem allhat fenn. Ezért feltevésiink hibés, vagyis a szakaszok kodzott nincs harom egy ponton
atmend. A haromszog belsejében 1évé metszéspontok szama igy valéban 3(p — 1)2.
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