Tegyiik fel, hogy a feladat allitdsa nem igaz, és a varosnak minden lakdja ugyanannyi, k£ darab klubnak az elndke
(k nemnegativ egész). Ekkor a klubok szama egyrészt éppen 1001 k, hiszen a varosnak 1001 lak6ja van, és minden
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) . 1001 . .. 1001 L .y
megalakitottak. Ezek szerint 13 )= 1001k = 13 - 77k, vagyis a 13 osztdja az 13 -nak. Ebbdl adéddan a 13

. 1001 1001 -1000-...-989
osztbdja a 12!- =
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klubot pontosan 1 elnok vezet, masrészt a klubok szama ( ), hiszen a varosban minden lehetséges 13 taga klubot

= 13 =77-1000-999-...-989 szorzatnak is, és mivel a 13 prim, ezért osztdja

a 77, 1000, 999, ..., 989 szdmok valamelyikének. Ez viszont nem igaz, hiszen sem a 77 nem oszthat6é 13-mal, sem az
1000, 999, ..., 989 szamok:

13- 77 =1001 > 1000 > 999 > ... > 989 > 988 = 13 - 76.

A kapott ellentmondas azt mutatja, hogy indirekt feltevésiink hamis volt, azaz valoban vannak a varosnak olyan
lakoi, akik kiilonb6z6 szami klubnak az elnokei.
Ezzel a feladat allitasat belattuk.

Megjegyzés. Megoldasunkban egyrészt azt hasznaltuk ki, hogy a 13 primszam oszt6ja az 1001-nek, mésrészt hogy
1001/13 = 77 méar nem oszthaté 13-mal, azaz 13 nem osztéja az 1001-nek. Ezek alapjan konnyen altalanosithatjuk
a feladat allitasat: Legyen a pozitiv egész n szam oszthatd a p primszimmal, de ne legyen oszthaté ennek négyzetével,
p?-tel. Ekkor, ha az n-lakosi vdrosban megalakitjdk az Gsszes p-tagu klubot, és minden egyes klub elndkot vdlaszt tagjai
kézil, akkor vannak a vdrosnak olyan lakot, akik kilonbozd szdmi klubnak az elndkes.
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