Tekintsiik a feladatot megoldottnak. Jeloljiik a szerkesztends haromszog cstucsait A, B, C-vel, beirt korének ko-
zéppontjat O-val, a hozzairt korok kézéppontjait P, @, R-rel, az OP, OQ, OR szakaszok felez6pontjat pedig rendre
X, Y, Z-vel.
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Tudjuk, hogy a beirt kor kozéppontja a harom belss szogfelezs, a hozzairt korok kézéppontja pedig két kiilss és
egy bels6 szogfelez6 metszéspontja. Ezért az A, O, X, P; B, 0, Y, Q és C, O, Z, R pontnégyesek az ABC haromszog
egy-egy belss szogfelezGjén, az R, A, Q ; P, B, R és @, C, P pontharmasok pedig az ABC haromszog egy-egy kiilsé
szogfelezGjén helyezkednek el. Egy szog kiilsé és bels6 szogfelezdi egymasra merdlegesek, igy AOLRQ, BP L PR és
CO LQP. Mivel X, Y és Z felez6pontok, ezért ha a PQR haromszoget az O pontbol felére kicsinyitjiik, akkor az
XY Z héaromszoget kapjuk, tehat ennek a haromszognek az oldalai parhuzamosak a PQR haromszog oldalaival. Az
el6z6ekben belatott merdlegességekbdl kovetkezik, hogy AOX L ZY, BOY 1. XZ és COZ 1LY X, vagyis O az XY Z
haromszég magassagpontja.

Ezek alapjan a szerkesztés menete a kovetkezs : Az adott XY Z haromszognek megszerkesztjitk a magassagpontjat,
ami éppen a szerkesztendd haromszog beirt korének O kdzéppontja. Ebb6l a pontbél az XY Z haromszoget kétszeresére
nagyitva kapjuk a PQR héaromszoget, amelynek csicsai a szerkesztend haromszog hozzairt koreinek kdzéppontjai,
oldalai pedig az ABC haromszog kiils6 szogfelez6i. Végilil O-bol merdlegeseket bocsatunk a PQR haromszdg ol-
dalegyeneseire (ezek a mer6legesek éppen az ABC haromszog belss szogfelez6i), e merdlegesek talppontjai adjak a
szerkesztendd haromszog csicsait.

Az igy szerkesztett ABC haromszég a PQR haromszog talpponti haromszoge, ezért OA, OB és OC valoban
bels6 szogfelez6k (ennek bizonyitasa megtalalhato pl. a Geometriai feladatok gydjteménye I. 1060. feladataban), a
merdlegességek miatt pedig PR, RQ és QP kiils6 szogfelezdk, tehat P, @ és R a hozzéirt korok kozéppontjai. Vagyis
az ABC haromszog beirt korének kozéppontjat a hozzairt korok kozéppontjaval Osszekots szakaszok felezSpontjai
éppen az X, Y és Z pontok.

Ha az XY Z haromszog hegyesszog, akkor pontosan 1 megoldas van (ez kovetkezik a szerkesztésbdl). Ha az X, Y, Z
pontok egy egyenesbe esnek, vagy ha az XY Z haromszog nem hegyesszogi, akkor nincs megoldas. (Az XY Z haromszog

minden szoge hegyesszog, mert pl.
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= 90°. Kozben felhasznaltuk, hogy PBOC hurnégyszog.)
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