El6szor egy, a derékszdgl haromszogekre vonatkozd egyenlStlenséget bizonyitunk be:
(*) Ha a és b egy derékszogt haromszog befogoi, ¢ pedig az atfogo, akkor

a+b<gc.
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1. dbra

Bizonyitds. Jeloljiik m-mel a haromszog atfogohoz tartozdé magassagat. Ekkor a - b = m - ¢, hiszen mindketts
megegyezik a haromszog teriiletének kétszeresével. Pitagorasz tétele szerint a® + b = ¢? tehat, a® + b < 2 + m?.
Vagyis

a® +b% 4+ 2ab < 2 +m? + 2mce
azaz

(a+b)? < (c+m)?,

1
amibdl — pozitiv szamokrol 1évén sz6 — kovetkezik, hogy a + b < ¢+ m. Masrészt tudjuk, hogy m < = ¢ (1. abra), tehat

1
a+b<c+ 36 ezzel a (*) allitast belattuk.
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2. dbra

Térjiink vissza eredeti feladatunkra. Ha a deltoid konkav, akkor allitasunk trivialis (a 2. abra jeldléseivel: e < a,
f<2b<a+b, tehat e+ f < 2a+b). Ha a deltoid konvex, akkor jel6ljiik oldalainak hosszat a-val és b-vel (a=b), atloit
e-vel és f-fel ugy, hogy e felezi f-et, f pedig e; és ex hosszisagu részekre osztja e-t (3. abra).
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3. dbra



Az atlok a deltoidot négy derékszogl haromszogre bontjak. A (*) allitast ezen haromszogekre alkalmazva kapjuk,
hogy

f 3
=< =b
€1+2<2,

és
f 3
es + B < 2@.
Ezeket 0sszeadva és felhasznélva, hogy a=b, kapjuk hogy

f f 3 3
= = =< = —b<2a+b
e+ f e1t 5 tert s <gat g bS2a+
ami éppen a bizonyitandé allitas.

Lente Gdabor (Eger, Gardonyi G. Gimn., IL o. t.)
dolgozata alapjan

Megjegyzés. A (*) allitds a szdmtani és a négyzetes kozép kozti egyenlStlenség felhasznéalasaval egyszertbben is

bizonyithato:
at+b [a? +b% /f_\/?-c
2 = 2 V2 27

vagyis a + b <V2¢ is igaz.



