Megmutatjuk, hogy a feladat allitasa 20 pont helyett mar 17 pontra is igaz.

1. dbra

Tudjuk, hogy a sikot egybevigd szabalyos hatszogekkel hézagtalanul le lehet fedni. Készitsiink egy ilyen lefedést

1
—— oldalu szabéalyos hatszogekkel (egy ilyen hatszog méretei az 1. abran lathatok), majd a szerepls hatszogek koziil
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valasszunk ki hatot a 2. dbran lathaté modon. A, B és C legyen a kivalasztott hatszogeknek az abran lathatd harom
csucsa.

2. dbra

A szabélyos hatszogek elemi tulajdonsagaibol kovetkezik, hogy az AB, BC és C'A szakaszok a hatszogek cstucsai
koziil — A-t, B-t és C-t leszamitva — még rendre egyet, harmat, harmat tartalmaznak, tovabba

1 1 1 1
AB=2--=1, BC=2-——+2-—=+/3, és CA=4.-=2
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Tehat ABC egybevagd a feladatban szereplé haromszoggel, igy lefedhetd a 2. abran lathaté modon 4 hatszoggel és 2
fel-hatszoggel.
Ha az adott pontok koziil valamelyik hatszogben 4 vagy annal tobb van, akkor rajzoljuk meg a hatszog koré

irhato kort (ennek sugara 273 ) majd ennek a kornek a 4 pont egyikén atmend dtmérgjét. Az igy keletkezs két zart

félkorlemez mindegyike tartalmazza a kivalasztott pontot, ezen kiviil a két félkor egyiittesen még legalabb 3 pontot
tartalmaz az adott pontok koziil, ezért valamelyikiik legalabb 1 + 2 = 3 adott pontot tartalmaz. Ha a hatszogek

1
mindegyikében legfeljebb csak 3, a fél-hatszogek — amelyek nyilvan lefedhet6k egy m sugara zart félkorlemezzel —

mindegyikében pedig legfeljebb 2 adott pont lenne, akkor az 6sszes pontok szama nem lehetne tobb, mint 4-3+2-2 = 16.

De nekiink 17 pontunk van, ezért vagy valamelyik hatszogben van legalabb 4, vagy valamelyik fél-hatszogben legalabb
3 pont, azaz mindig kivalaszthatoé a pontok koziil 3, amelyek lefedhetsk egy 1/ V3 Atmérdji zart félkorlemezzel.
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