I. megoldas. Legyenek az ABC haromszog beirt korének az oldalakon 1évé érintési pontjai E, F' és G, a levigott
kis haromszogek AA; As, BB1 By és CC1C4; az A1 Ag és a beirt kor érintési pontja pedig H (1. dbra). Jeloljiik a kis
haromszogek keriiletét rendre k4, kg, ko -vel, az ABC héromszog keriiletét pedig k-val.

1. dbra

Mivel egy korhoz egy kiilsé pontbol hizott érintGszakaszok egyenlGek, ezért ky = AA; + AAs + A H + AsH =
AA; + ALE + AAy + AsG = AE + AG. Ugyanigy bizonyithatjuk, hogy kg = BE + BF és k¢ = CG + CF. Ezeket
Osszeadva kapjuk, hogy ka4 + kp + ko = k. Masrészt az oldalak parhuzamossaga miatt a levagott kis haromszogek
hasonloak az ABC héaromszoghtz, ezért a haromszogek beirt korének és keriiletének aranya mind a négy haromszog
esetén ugyanaz a t valés szam:
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Ezeket felhasznalva:
01+ 02 + 03 = tha +thp +thc = t(ka + kp + kc) = th = o
ami éppen a bizonyitando Osszefiiggés.

II. megoldas. Hasznaljuk az I. megoldas jel6léseit, tovabba jeloljiik az ABC haromszog magassagait rendre my,,
my, me-vel. Az AA; Ay haromszog A-hoz tartoz6 magassaga ekkor m, — 2o (lasd a 2. abrat).
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2. dbra
Az AA; As haromszog hasonlé az ABC haromszoghoz, ezért:
01 _ Ma — 20
0 Ma
Ugyanigy lathatjuk be, hogy:
0 _m—2 o 03 me—20
myp me

Ezekbdl:
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Tehat elegendé megmutatnunk, hogy e + 0 + 29 _ 9 Haaz ABC haromszog teriiletét T jeloli, akkor az
me My Me

ismert teriiletképletek alapjan:
2T =ko=a-mg=0b-mp =c-me,
vagyis:
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Tehat (1)bdl kovetkezik, hogy 01 + 02 + 03 = 0(3 — 2) = p.
Olaszi Zsolt (Székesfehérvar, Teleki B. Gimn., II. o. t.) dolgozata alapjan



