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I. megoldas. Jeldlje az =, —, y + — mennyiségek legkisebbikét m(x,y). Ekkor
Y x

(1) 0 <m(z,y) =
1
Y
1
(3) 0<m(1‘,y)§y+5.
(1)-bol és (2) bol kapjuk, hogy
1 1 1
- < , illetve y < ,
z = m(z,y) m(z,y)
ezért 1 5
y+-=
x = m(z,y)
Ezt (3)-mal egybevetve
2
m x? y g b)
W= Sy

1 1
ahonnan m(z,y) > 0 miatt m(z,y) < V2 adodik. Az ;; y + . értekek legkisebbike tehdt nem lehet v/2-nél

1
nagyobb. EgyenlGség lehetséges, amennyiben (1), (2), (3)-ban egyidejlleg egyenlSség &ll, azaz x = J = V2. Ekkor
1 1 1 2

y+— =

= —— +— =" =/2és igy a keresett érték a V2.
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II. megoldas. Az u = — jeloléssel az (x, U, — + —> mennyiségek minimumat keressiik. Jeloljiik altalaban az (aq,
T u

g, ..., Q) szamok minimumét m(aq, o, ..., a,)-nel.

Ekkor nyilvan
1 1 1 1
mlz,u,—+— ) =m|m(z,u);—+—|.
T u Ty

Két pozitiv szam kisebbike nem lehet nagyobb, mint az ismert moédokon képezett kozépértékeik. Vegyiik el6szor a
harmonikus kodzepiiket:

1 1 2 1 1 2 1 1
m(zu,—+—)<m|——-4+-|[2 |—(=-+-)=V2
T u 1 1 2 w 1 1\z u
r u r u
Tehat L1
m<$7ua -+ _) § \/57
T u
1
és pontosan akkor van egyenlSség, ha s =u=—+4+ —, azaz x =u = V2.
x  u
Megjegyzés. Mindkét megoldas gondolatmenetével igazolhatd, hogy ha a x1, xo, ..., x, tetsz6leges pozitiv szamok,
1 1 1 .. . i .
akkor az x1, 22, ..., Tn, — + — +...+ — szdmok minimuma nem lehet nagyobb, mint \/n és pontosan akkor ennyi,
X1 i) In
hazi=20=... =2, = V/n.
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Hasonléan igazolhato, hogy a pozitiv zy, @9, ..., Tn, — + — + ...+ — szadmok legnagyobbika legalabb v/n.
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