I. megoldas. Jeloljiik az ABCD tetraéder beirt gombjének kozéppontjat O-val, a beirt gombnek a lapon levs
érintési pontjait pedig E1, Eo, Fs, E4-gyel (1. abra). Tekintsiik az érintési pontok altal meghatarozott tetraéder egyik
élét. Ennek két végpontja az eredeti tetraéder két lapjara illeszkedik. Megmutatjuk, hogy ennek a két lapnak a k6zos
éle merdleges a kis tetraéder kivalasztott élére. (Az 1. abra jelolései szerint tehat pl. By Es merdleges AC-re.)

1. dbra

Tudjuk, hogy egy gomb érintGsikja merdleges az érintési ponthoz tartozé sugarra. Ezért OFE; mer6leges az ABC
sikra. Ha viszont egy egyenes merdleges egy sikra, akkor annak minden egyenesére is meréleges, tehat OF; 1 AC.
Hasonléan O FEy meréleges az ADC sikra, tehat OFs 1 AC'. Vagyis AC az OF1 Es sik két nem parhuzamos egyenesére
is merdleges, amibgl kovetkezik, hogy AC mer6leges e sik minden egyenesére, tehat az Fq Es egyenesre is.

II. megoldas Hasznaljuk az I. megoldas jelléseit. Ismét azt mutatjuk meg, hogy AC meréleges F Es-re.

2. abra

Az AFE, és az AFEs szakaszok egyenlSek, mert mindketté az A pontbol a beirt gobmbhoz huzott érintGszakasz.
Ugyanezért CEy = CEs. Vagyis az ACE; és az ACEs haromszogek megfelel6 oldalai egyenl6ek, tehat a két haromszog
egybevagd. Mivel a két haromszogben az A és a C csics kozos, ezért az AC oldalhoz tartozé magassagok talpponja
is kozos. Jeloljiik ezt a pontot T-vel (2. abra). Ekkor AC L E7 T és AC L E,T, tehat az AC egyenes meréleges az
FE, E5T sik két nem parhuzamos egyenesére, ezért merdleges e sik barmely egyenesére, igy Fy Fo-re is.

Csetneki Csilla (Miskolc, Foldes F. Gimn., II. o. t.) dolgozata alapjan.



