Jeloljiik a gombok kozéppontjait A, B, C, D, E, F-fel. Tudjuk, hogy két gomb pontosan akkor érinti egymast, ha
kozéppontjaik tavolsdga megegyezik a sugaraik Osszegével, esetiinkben 2 egységgel.

Feltehetjiik, hogy példaul az A és az F kozepl gdémbok nem érintik egymést. Ekkor mindkettd érinti a B, C, D,
E kozéppontd gobmbok mindegyikét. Tehat a B, C, D, F pontok mind az A, mind az F' ponttol 2 egység tavolsagra
vannak, azaz rajta vannak az A és az I’ koré irt 2 egység sugari gombok kozos részén, ami egy kor. Tehat a BCDFE
négyszog hiurnégyszog, amelynek minden oldala 2 egység. Ilyen hurnégyszog viszont csak egy van, a négyzet. Tehat
BCDE négyzet. Az A és az F pontok a négyzet minden cstcsatol egyenls tavolsagra vannak, vagyis illeszkednek a
négyzet kozéppontjan dtmend, a négyzet sikjara meréleges egyenesre. Mivel AB = BC és F'B = BC, ezért az A
és F pontok B,C, D, E-vel egyiitt egy szabalyos oktaédernek a csicsai. Megforditva kénnyen lathaté, hogy egy 2
egységnyi élhosszusagu szabalyos oktaéder csucsai koré rajzolt hat darab (egységsugari) gémb mindegyike pontosan
négy masikat érint.

Az érintési pontok altal meghatarozott test tehat a 2 egység oldalu szabalyos oktaéder oldalfelez pontjai altal
meghatarozott konvex testtel azonos. Ezt a testet tgy is megkaphatjuk, hogy az oktaéderbdl minden cstcsanal levagunk
egy olyan négyzet alapt gulat, amelynek minden éle 1 egység. A keresett térfogat tehat (a Fliggvénytablazat megfelels
térfogatképleteit hasznélva):
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= g\/i térfogategység.
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