Megmutatjuk, hogy az e, e, ec egyenesek mindegyike d&tmegy az ABC haromszog koré irhatd kor O kdzéppontjan.
Elegendd belatnunk, hogy az e 4 egyenes atmegy az O ponton, a masik két egyenesre a bizonyitas hasonléan végezhets
el.
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1. dbra

Jeloljiik az A-bol indulé magassag talppontjat T-vel, az A csiicshoz tartozod belss szogfelezs és BC metszéspontjat
F-fel. El6szor azt bizonyitjuk be, hogy az ey egyenes megegyezik az AT egyenes AF'-re vonatkozo tiikorképével. Jeloljik
a T pont P-re, illetve Q-ra vonatkozo titkorképét D-vel, illetve E-vel. e4 és DE metszéspontjat pedig R-rel (1. abra).
Azt kell belatnunk, hogy TAR < = 2T AF <. A PQ szakasz kozépvonal a T DE haromszogben, ezért DE parhuzamos
PQ-val, vagyis e4 DE-re is mer6leges. Az AT szakasz AB-re vonatkoz6 tiikorképe AD, AC-re vonatkozo titkorképe
pedig AE, ezért az ADE haromszogben AD = AE. Tovabbd DAE < = DAT <+ TAE < = 2BAT <+ 2TAC« =
2BAC «. Tudjuk, hogy AR merdleges DE-re, ezért AR felezi az ADE egyenld szart haromszog A-nél levs szogét,
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vagyis DAR< = §DAE <= BAC < =2BAF «. Ezeket az 0sszefiiggéseket felhasznalva:

TAR< = DAR<— DAT <« =2BAF < —2BAT < =2(BAF < — BAT <) =
=2TAF «.

Ezzel belattuk, hogy az e4 egyenes valoban az A-hoz tartoz6 magassagvonalnak az A-hoz tartozd bels szogfelezdre
vonatkozd tiikbrképe. Most bebizonyitjuk, hogy ez a tiikorkép mindig dtmegy az O ponton.

Ismert (lasd pl. Geometriai feladatok gydjteménye I., 968. feladat), hogy az AF egyenes és a BC oldal felezs
mer6legese ugyanabban az M pontban metszi a haromszog koreé irt (O kézépponta) kért — M a BC' iv felez6pontja (2.
abra). Az OA és az OM szakaszok a koré irt kor sugarai, ezért az OAM haromszog egyenls szara, tehat OAM < =



OM A <. Masrészt AT is és OM is merdleges a BC oldalra, ezért a TAM < és az OM A <t valtoszogek. Igy OAM < =
TAM <, tehat AT-nek AM-re vonatkozo tiikorképe atmegy O-n.
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dolgozata alapjan.



