I. megoldas. A megoldas soran felhasznéljuk azt a jolismert tényt, hogy egy racionalis szam négyzete pontosan
akkor egész, ha a szam is az: més széval egy nem négyzetszam négyzetgyoke irracionélis.
Ha x és y a két adott raciondlis szam, akkor a feltétel szerint (z + y) és 4xy is egész szamok, ezért

(z—y)* = (z+y)* - day

is az. Az idézett tétel szerint tehdt x — y is egész szdm és igy (z +y) + (z —y) = 2z, illetve (z+y) — (z —y) =2y is
egész szamok.

Ily modon = és y egy-egy egész szam fele. E két szam Osszege paros, szorzata pedig oszthatd 4-gyel. Igy mindkét
egész szam péros, ami azt jelenti, hogy x és y valéban egész szamok.

Czirok Andrds II. o. t. (Miskolc, Foldes F. Gimn.)

II. megoldas. Legyen a két racionélis szam z és y. Ekkor a feltétel szerint A = x + y és B = zy egész szamok.
Tekintsiik a
t*—At+B=0

egyenletet. Ennek éppen x és y a gyoke. Ismeretes, hogy egy egész egyiitthatds polinom racionélis gyokeinek egy-
szertsitett alakjaban a nevezs osztoja a legmagasabb foku tagja egyiitthatojanak. Ez azt jelenti, hogy ha egy egész
egyiitthatos polinom legmagasabb fokd tagjanak egyiitthatéja. 1, akkor a polinom racionéalis gyokei egész szamok. Ez
éppen a bizonyitandé allitast adja.



