I. megoldas. Jeloljiik a haromszog silypontjat S-sel, az AC szér felez&pontjat F-fel, az adott szoget pedig op-vel.
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Tudjuk, hogy a hiromszog stulypontja harmadolja a salyvonalakat, tehat SF = gBF, és SC = SB = gBF. Ezért

az SFC haromszogben ismeriink két oldalt, tovabbéa a nagyobbikkal szemkozti szoget, ami ¢, vagy 180° — ¢ attol
fiigg6en, hogy F-bél a BC oldal hegyes- vagy tompaszogben latszik (1. abra).

Ezek alapjan az SFC haromszog az ismert moédon megszerkeszthets. SFC megszerkesztése utan C-nek F-re vald
tiikorképe adja az A pontot, az F'S félegyenesre pedig F-b6l 3F'S tavolsagot felmérve kapjuk a B pontot. Az igy kapott
ABC haromszog eleget tesz a feltételeknek, mert AC oldalanak felez6pontja F', BF tehat silyvonal; amely AC-vel ¢
szOget zar be (e két egyenes hajlasszoge definicio szerint nem nagyobb 90°-nal!), tovabba S a haromszog silypontja,
mert harmadolja az egyik stlyvonalat, s ezért SB = SC(= 25F)-bol kovetkezik, hogy a haromszog egyenld szért,
azaz AB = AC.

A feladatnak egy megoldasa van, ha ¢ = 90°, két megoldésa, ha ¢ # 90° (1. abra).

II. megoldas. Hasznaljuk az el6z6 megoldas jeloléseit. Mivel F' felezépont, ezért AB : AF = 2 : 1, tehat az A pont
rajta van a BF szakasz 2:1 ardnyhoz tartozo Apolloniusz-korén. Ezt felhasznalva a szerkesztés konnyen elvégezhets:

A BF szakasznak megszerkesztjiik a 2:1 ardanyhoz tartozé Apolloniusz-korét. Ezutan az F' ponton at BF-fel ¢
szoget bezard egyenest szerkesztiink, ennek és a kornek a metszéspontja A, A-nak F-re vonatkozo tiikorképe pedig C
(2. abra). Az igy szerkesztett haromszog nyilvan eleget tesz a feltételeknek.

Ha ¢ = 90°, akkor két egybevago megoldast kapunk, ha pedig ¢ # 90°, akkor (helyzet szerint) 4 haromszog adodik
— hiszen ekkor F-en at két kiilonb6z6 egyenest rajzolhatunk — de e haromszogek koziil 2-2 egybevago.



