Tudjuk, hogy egy konvex négyszog pontosan akkor érinténégyszog, ha szemkdozti oldalainak hossztsagosszege meg-
egyezik. Tehat ABCD pontosan akkor érinténégyszog, ha AB + CD = AD + BC.

Legyen P a CD szakasz kiszemelt pontja. Az Fy, Fy pontokat tgy vegyiik fel az AB, ill. BA félegyenesen, hogy
AFy = DP és F»B = PC teljesiiljon. Ekkor (CD tetsz6leges helyzetében) az AFyPD és az Fo BCP négyszogek
paralelogrammak, tehat AD+ BC = Fy P+ F, P. Ha ABC D érint6énégyszog, akkor AB+CD = AD+BC = Fy P+ F,P,
vagyis a P pontnak Fj és F, pontoktdl valdé tavolsdgainak az Osszege allando, azaz a P pont rajta van az Fy és Fy
fokuszu, AB + CD nagytengelyi ellipszisen. Ennek az ellipszisnek minden olyan pontja, amelyik nincs rajta az AB
egyenesen, rendelkezik a kivant tulajdonsaggal. Ha ugyanis P’ az ellipszisnek nem az AB egyenesen levé pontja, akkor
a P'-n &tmend, AB-vel parhuzamos egyenesen léteznek olyan D’ és C' pontok, amelyekre D' P’ = AF| és P'C’' = F,B.
Minden ilyen négyszog érintétrapéz, hiszen AB + C'D’' = P'Fy + P'F, = AD' + BC'.

Tehat a C'D szakasz egy rogzitett pontja ellipszisen mozog, és két pont kivételével annak minden pontjaba eljut.



