Ha az ABCD tetraédert az S sik téglalapban metszi, akkor S-nek a tetraéder négy élével van k6zos pontja; ez azt
jelenti, hogy S-nek mindkét oldalan két-két tetraédercsics helyezkedik el.
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Tegyiik fel, hogy a sikmetszet az EFGH téglalap, melynek csicsai rendre az AC, CB, BD, DA éleken van-
nak (lasd az abrat). Megmutatjuk, hogy a tetraéder AB éle parhuzamos az EF és HG szakaszokkal. Tekintsiik az
ABC, ABD és EFGH sikokat; e sikok paronkénti metszésvonalai rendre AB, EF és HG. Ismeretes, hogy harom,
egymast paronként metsz6 sik metszésvonalai vagy egy ponton mennek at, vagy pedig parhuzamosak (lasd pl. Geo-
metriai feladatok gytjteménye 1., 1703. feladat). Esetiinkben tudjuk, hogy F'F és HG parhuzamosak, tehat AB is csak
ezekkel parhuzamos lehet. Ugyanigy kapjuk, hogy CD, FG és EH is parhuzamosak. Az EF és F'G szakaszok viszont
egymasra merGlegesek, ezért a veliikk parhuzamos AB és C'D élek is mer6legesek egyméasra. Tehat, ha egy tetraédernek
van téglalap alaki sikmetszete, akkor a tetraédernek van két egymaésra merdleges kitérg éle.

Belatjuk, hogy ez a feltétel elégséges is, azaz: ha egy tetraéder két szemkozti éle merdGleges egymasra, akkor a
tetraédernek van téglalap alaka sikmetszete. Tegyiik fel, hogy az ABC D tetraéder AB és CD éle egyméasra mersleges.
Messtik el a tetraédert egy olyan EFGH sikkal, amelyik AB-vel és CD-vel is parhuzamos. (Ilyen sik valoban létezik;
pontosan azok a sikok felelnek meg, amelyek merdlegesek a két egyenes normaltranszverzalisara.) Tekintsiik ismét az
ABC, ABD és EFGH sikok paronkénti metszésvonalait, AB-t, EF-et és GH-t. Ha EF és GH metszené egymaést,
akkor ezen a metszésponton AB-nek is 4t kellene mennie; ez azonban lehetetlen, hiszen akkor E'F' és G H metszéspontja
az AB-vel parhuzamos EFGH sikban lenne. Tehat EF és GH egymassal is és AB-vel is parhuzamosak. Ugyanigy
kapjuk, hogy CD, FG és EH parhuzamosak. Vagyis az FFGH négyszog paralelogramma, mivel szemkozti oldalai
parhuzamosak. EF és FG szoge megegyezik a veliikk parhuzamos AB és C'D szogével, vagyis 90°. Ez éppen azt jelenti,
hogy az FFGH paralelogramma téglalap.

Tehat pontosan azoknak a tetraédereknek van téglalap alakua sikmetszetiik, amelyeknek van két egymasra meréleges
kitérs éliik.
Megjegyzések. 1. Bizonyitasunk masodik részébdl az is kideriilt, hogy ha egy tetraédert két kitérd élével parhuzamos

sikokkal metsziink, akkor a sikmetszet paralelogramma. Ez azt jelenti, hogy minden tetraédernek van paralelogramma
alaku stkmetszete.

2. Ha az E, F, G, H pontokat ugy valasztjuk a tetraéder AC, BC, BD és AD élein, hogy valamely A\ szammal
AE =\X-AC, AH = \-AD, BF = \-BC és BG = A- BD teljesiiljon, akkor az AEH és ACD, BFG és BCD, CEF
és CAB, DHG és DAB haromszogparok hasonléak, hiszen megegyezik két-két oldaluk aranya és az azok altal bezart
sz0g. Ezért EH = FG = A-CD és EF = HG = (1 — \) - AB. Masrészt példaul EH és FG parhuzamosak is —

mindketts parhuzamos C'D-vel —, tehat az EFGH négyszog paralelogramma. Ha M-t ugy valasztjuk, hogy FH = EF
AB

teljesiilj('jn, azaz A = m,

akkor az EFGH paralelogramma rombusz. Tehat minden tetraédernek van rombusz
alaki sikmetszete.

3. Az el6z6 pontban leirtakbol, valamint feladatunk eredményébdl kovetkezik, hogy ha egy tetraédernek van téglalap
alaki sitkmetszete, akkor négyzet alaki sikmetszete is van.



