I. megoldas. Elegend6 megmutatnunk, hogy a két négyszog megfelel oldalai parhuzamosak és egyenls hossziak.
Ez pontosan akkor teljesiil, ha az ABMaMp, BCMpM¢c, CDMcMp és DAMpM 4 négyszogek paralelogrammak.
A bizonyitast az 1. abran lathato ABM 4 Mp négyszogre végezzik el, a tObbi négyszdgre is lényegében ugyanaz a
bizonyitéas.
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1. dbra

A BMy és az AMp egyenesek parhuzamosak, mert mindketté merdleges a C'D egyenesre — mint a BCD, ill.
AC'D haromszog C'D oldaldhoz tartozo magassaga. Tilikrozziik az M4 és Mp pontokat a C'D oldalra. Ismert, hogy az
igy kapott M’y és Mp tiikorképek rajta vannak a BCD, illetve az AC'D haromszog koré irt koron, ami esetiinkben
megegyezik a hurnégyszog koré irt korrel. Ezért a BM/y Mp A négyszog hurnégyszog. Viszont a BMy és az MMy
egyenesek egyarant merclegesek C'D-re, ezért a BM'y egyenes is merGleges CD-re, tehat a BM/y M A hirnégyszog
két szemkozti oldala parhuzamos, vagyis a négyszog szimmetrikus trapéz. Ha viszont egy szimmetrikus trapéz egyik
szarat egy, az alapokra merdéleges egyenesre tiikrozziik, akkor a tiikorkép parhuzamos a méasik szarral. Ezért az M Mp
egyenes mint az M’y M} szar CD-re vonatkozo tiikorképe — parhuzamos az AB egyenessel. Vagyis az ABMaMp
négyszog szemkozti oldalai parhuzamosak, tehat a négyszog paralelogramma.

Ezzel a feladat allitasat belattuk.

II. megoldas. Legyenek a harnégyszog koré irt kor O kozéppontjabol a cstcsokba mutaté vektorok a, b, ¢, d,
a magassagpontokba mutato vektorok pedig m,, m;,, m., my. Ismeretes (1. pl. Geometriai feladatok gyidjteménye
I, 3053. feladat) — hogy minden haromszogben a koriilirt kér kézéppontjabol a csucsokba mutatod vektorok Gsszege
megegyezik a kozéppontbdl a magassagpontokba mutaté vektorral. Esetiinkben négy haromszognek kozos a koriilirt
kore, ezért:
m,=b+c+d;, my=a+c+d; m.=a+b+d, mg=a+b-+c.

Az eredeti négyszog oldalvektorai:
B—1>4:a—b, C@:b—c, D?:c—d és E:d—a.
A magassagpontok altal meghatarozott négyszog oldalvektorai:
]\m:mb—maz(a—i—c—i—d)—(b—i—c—i—d):a—b:B—)A,
MpMe=m. —my=(a+b+d) —(atc+d) =b—c=0CB,
McMp=mg—m.=(at+b+c)—(a+b+d) =c—d=DC,
]\mzma—mdz(b—l—c—l—d)—(a—i—b—i—c):d—a:zﬁ.
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2. abra

Tehat a hurnégyszog oldalvektorai rendre megegyeznek a magassagpontok altal alkotott négyszog oldalvektoraival.
Ebbél pedig kovetkezik, hogy a két négyszog egybevago.
Varady Péter (Gy6r, Révai M. Gimn., L. o. t.)

dolgozata alapjan



