I. megoldas. A feladat kérdésére igen a valasz; megmutatjuk, hogy a sakktabla soronként kiiirithets. Tekintsiik
ehhez a kovetkezd miiveleteket:

(1) Ha egy sor minden mezGjén egy buzaszem van, akkor vegyiik el minden mez6rol ezt az egy szemet.

(2) Ha egy sor minden mezGjén egynél tobb buzaszem van, akkor vegyiink el minden mez6rél egy szemet.

(3) Ha egy sorban van olyan M-mez6, amelyen egy buzaszem van, de a sorban nem mindegyik mez6 ilyen, akkor
az Osszes ilyen M mez6 oszlopaban kétszerezziik meg a btuzaszemek szamat.

Tetsz6leges, lires mez6t nem tartalmazo sort kivilasztva lathato, hogy amig ez a sor teljesen ki nem iiriil, az (1), (2),
ill. (3) miiveletek koziil mindig pontosan egy hajthato végre. A sorban levs buzaszemek szama az (1)-es vagy a (2)-es
miivelet soran 8-cal, a (3)-as miivelet alkalmazéisakor pedig legalabb 1-gyel (és legfeljebb 7-tel) csokken. Minden egyes
mivelet végrehajtasaval tehat csdkken a buzaszemek szidma a kiszemelt sorban, igy ott elébb-utébb 8-nal kevesebb
buzaszem marad. Mivel sem a (2)-es, sem a (3)-as miivelet nem hoz létre lires mez6t, ezért ez csak ugy lehetséges, ha
éppen 8 szem maradt a sorban, minden mezén 1-1. A sor tehat a kovetkezd (1)-es lépésben kifiriil.

Ha egy sor mar iires, akkor a tovabbi sorok kiiiritésekor ide mar nem keriilhet buzaszem, igy az eljaras sorroél sorra
haladva valéban véget ér.
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II. megoldas. Ismét soronként iiritjiik ki a sakktablat. Azt mutatjuk meg, hogy a megengedett lépések alkalmas
sorozataval elérhetd, hogy egy tetszélegesen kivalasztott sor minden mezdjén ugyanannyi bluzaszem maradjon, és
ekozben a tovabbi sorok iires mezgi iiresek maradnak, a nem {ires mezdk tartalma pedig nem csokken. A mezénként
azonos szamu buzaszemek ilyenkor egyesével levehetSk a tablarol, és az eljaras barmelyik (nem iires) soron folytathato.

Olyan moddszert mutatunk be, amellyel egy adott nemiires sor két kijelolt mezdjén egyenlévé tehetd a buzaszemek
szama. A sor tovabbi mezbire ekkor csak annyiban lesziink tekintettel, hogy kitirtilésiiket megakadalyozzuk, azaz, ha
valamelyikiikrél az utolsé szemet kellene levenni, akkor a 1épés el6tt megduplazzuk az ott 1év6 bizaszemek szamét.

Legyen a két mez6n m; és mg szem biza, 0 < m; < mq. Nyilvan létezik olyan k nemnegativ egész kitevs, amelyre

My = 2Fmy < my < 2My;

a megfelel mez6 oszlopaban k-szor duplézzuk meg a buzaszemek szamat, igy ott éppen M; darab szem lesz. Vegyiink
el ezutan ennek a sornak minden mezgjérél egyesével 201 — mo szem buzat. Mivel

0§2M1—m2<M1 < Mma,
ezért ez megtehetd anélkiil, hogy a két mezé barmelyike kiiiriilne. Igy az egyik mezén
m/l = M1 — (2M1 —mg) = My —Ml,

a mésikon
m’2 = M9 — (2M1 — mz) = 2(m2 — Ml) = 2m’1

szem biiza marad. Az el6bbi mezd tartalmat megdupldzva mindkét mezén egyarant ms buzaszem lesz, és a sor tovabbi
mez6i koziil egy sem valik liressé. Koziiliik egy tjabbat valasztva, ennek a tartalma ugyanigy egyenlévé tehets az elbbi
mez6kével, ha a fenti lépéseket az egyenld tartalmiu mez6kre egyforman hajtjuk végre. Az eljarast legfeljebb 7-szer
ismételve végiil elérhets, hogy a kiszemelt sor minden mez§jén ugyanannyi bizaszem legyen, és éppen ezt kivantuk

bizonyitani.
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