I. megoldas. Legyen a megadott pont P és rajzoljuk meg a téglalap BD atlojat. Ez két egybevagd derékszogi
haromszogre bontja a téglalapot, a ketté koziil tekintsiik azt, amelyik — esetleg a hatdran — tartalmazza a P pontot
(1. &bra).
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1. dbra

Nagyitsuk tgy az A csicsu résztéglalapot az A-bol, hogy P rakeriiljon a BD oldalra. Azt allitjuk, hogy az AP*
atloja téglalap teriilete legfeljebb az ABD haromszog teriiletének a fele; ebbdl kovetkezik, hogy a P cstcst résztéglalap
teriilete sem nagyobb 1/4-nél.

Ez az allitas sokféleképpen igazolhato. A P*-boél induld oldalak két egyméashoz és ABD-hez hasonlo derékszogi
haromszoget vagnak le az ABD héaromszoghdl. A P*D = p, P*B = q jeloléssel a levagott haromszogek teriiletének
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Ez az 6sszeg pedig legalabb %, hiszen a négyzetes és a szdmtani kozép kozti egyenléség szerint
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Konnyen lathato, hogy pontosan akkor all fenn egyenléség, ha P = P* a DB atfogé felezépontja.

Mucsi Zsuzsanna (Békéscsaba, Sebes Gy. Kozg. Szki., IL. o. t.)
dolgozata alapjan

Megjegyzés. A felhasznélt segédtétel kovetkezs allitasa is igaz: ha egy haromszog a belsejében tartalmaz egy para-
lelogrammat, akkor a paralelogramma, teriilete nem nagyobb a haromszog teriiletének a felénél.

II. megoldas. A téglalap O kozéppontjan dtmend, a téglalap oldalaival parhuzamos egyenesek négy egybevigo
téglalapra osztjak az ABCD téglalapot. Ha a P pontot az A vagy a C cstcst résztéglalapban vessziik fel, akkor az
allitas nyilvan igaz, hiszen ekkor valamelyik P csticst résztéglalapot tartalmazza egy 1/4 teriiletd téglalap.
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2. abra

Ha nem ez a helyzet, akkor tekintsiik P-nek az O-ra vonatkozo P’ tiikorképét (2. dbra). A cstcsoknal négy kis
egybevago téglalap keletkezik, és igy az A és a C csucsu résztéglalapok két-két példanya éppen lefedi azt a , keresztet”,
amely gy jon létre, hogy az ABCD téglalapbol kivagjuk a vele kozos centrumi, PP’ atloju téglalapot. Igy a két teriilet
kétszeresének Osszege kisebb, mint az ABCD téglalap teriilete, legalabb az egyikiik tehat 1/4-nél kisebb teriileti.

Megjegyzések: 1. Mindkét megoldasbol kideriil, hogy a két szoban forgo teriilet csak tgy lehet 1/4, ha a P pontot
a téglalap kozéppontjaban vessziik fel.

2. Nem igaz, hogy a két teriilet kozott van olyan is, amelyik legalabb 1/4; mindkét teriilet lehet 1/4-nél kisebb.
Ez pontosan akkor teljesiil, ha a P pont a 3. 4bran bevonalkizott tartomany belsejében van. Ezt a tartomanyt két
egybevago hiperbolaiv hatarolja, melyek a téglalap kézéppontjaban érintik egymast, aszimptotaik a téglalap A, ill, C
csticsabol induld oldalegyenesei, és az oldalakat az A, illetve C' cstcsoktol tavolabbi negyedels pontokban metszik. A
feladat allitasa egyébként e hiperbolak kozvetlen vizsgélataval is igazolhato.
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3. dbra



