I. megoldas. Két szomszédos paratlan szam Osszege 4-gyel oszthatd, ezért paros sok egymaést kovetd paratlan
szam Osszege is oszthato 4-gyel. Paratlan sok egymast kdvetd paratlan szam Osszege természetesen péaratlan, és mivel
az Osszegben ilyenkor a kozépsére szimmetrikusan elhelyezkeds tagok Gsszege a kozépss tag kétszerese, az Osszeg (a
k6zépso tag tobbszoroseként) Osszetett szam.

Igy a paros szamok koziil csak a 4-gyel oszthatok, a paratlanok koziil pedig csak az sszetettek irhatok fel a kivant
moé6don. Megmutatjuk, hogy ez a feltétel mar elégséges is, azaz pontosan a fenti pozitiv szamok irhatok fel ketts, vagy
annal tobb egymast kdvets pozitiv paratlan szam Osszegeként.

A 4k = (2k — 1) + (2k + 1) azonossagbol nyilvanvalo az allitdsnak a paros szamokra vonatkozo része. A paratlan
(pozitiv) Osszetett szamok felirhatok két paratlan szam p - ¢ szorzataként, ahol p = ¢ > 1. Ekkor a ¢ tagbol allo

p—(@-1))+p-@-D+2)+...4+p+...+(p+((¢—1))

Osszeg értéke valéban p - q.
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II. megoldas. Ismeretes, hogy
1+3+...+(2m—1)=m?

Ennek alapjan egy a szam pontosan akkor irhaté fel a kivant alakban, ha elGall két, nem szomszédos négyzetszam
kiilonbségeként. Ha a = 2% — y* = (z — y)(z + y), ahol az 2? és y* négyzetszamok nem szomszédosak, akkor egyrészt
1< z—y < x4y, masrészt © — y és = + y paritdsa megegyezik. Az a szam tehat Osszetett, és vagy paratlan, vagy
4-gyel oszthatd. Megforditva, ha a 4-gyel oszthatd, vagy paratlan Gsszetett szam, akkor a felirhato p - ¢ alakban, ahol
p és q azonos paritasi, 1-nél nagyobb szamok.
p+q 6s b—q
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Igy nem szomszédos egészek, és

szerint a felirhat6 a kivant formaban.



