A feladat azt kérdezi, hogy hany valodi hatvany talalhaté az [1, 10°] intervallumban. Mivel 22 > 10° > 2! ezért
egyetlen hatvanykitevd sem lehet 19-nél nagyobb. Elegendé csupan a primszam kitevgji hatvanyokat 0sszeszamolni,
hiszen tetsz6leges y = u - v Osszetett szamra ¥ elGall (z*)? alakban.

Bérmilyen p kitevhoz h(p) = [¥/105] —1 darab p-edik hatvéany esik az [1, 10°] intervallumba. (Az 1-et azért vontuk
le, mert az 17 = 1 megoldas nem elégiti ki a feladat feltételét.) A h(p) megfelels értékeit az alabbi tablazat tartalmazza:

P 2 3 5 [ 7 ] 11 | 13 | 17 | 19
hip) | 999 | 99 | 14 | 6 | 2 1 1 1

Ez 6sszesen 1123 darab szamot jelent, am vegyiik észre, hogy bizonyos hatvanyokat — ilyen példaul 64 = 8% = 43 —
még igy is tobbszor szamoltunk. Egy hatvanyt pontosan akkor szamoltunk tobbszor, ha az elgall 27* és 25? alakban is,
ahol py és py két kiilonb6z6 primszam. Ha p(m)-mel jeloljiik egy p primszam kitevGjét az m primtényezss felbontasaban,
akkor 21" = xb? esetén p; -p(x1) = pa2-p(x2), minden p primre. Mivel p; # po, ezért p(z2) oszthato pi-gyel, p(z1) pedig
po-vel, vagyis 1 = xP? és xo = P!, valamilyen x egészre. A fenti szamlalas soran tehat azokat az x¥ hatvanyokat
szamoltuk tobbszor, amelyekben az y kitevének egynél tobb primosztéja is van; mindegyikiiket éppen annyiszor vettiik
szamitasba, ahany primszammal a kitevs oszthato. Azok a 19-nél nem nagyobb Osszetett szamok, amelyeknek egynél
tobb primosztojuk van, a kovetkezdsk: 6, 10, 12, 14, 15, 18. Mivel ezek mindegyike pontosan két primmel oszthato, ezért
az 28, z10) 212, 14 215 2'8.alaka hatvanyokat szamoltuk kétszer. Koziililk #12 = (2%) és '8 = (23)° 1évén, csupan
az 25, 10, 2 és x'° alakiakkal kell foglalkoznunk. Az ilyen hatvanyok szama az [1, 10°] intervallumban rendre 9,
2,1, 1. A valodi hatvanyok szama igy 1123 — 13 = 1110. Ehhez hozza kell még venniink az 1-et is, hiszen pl. 1 = 2°.
Osszesen tehat 1111 olyan szam van az |1, 106] intervallumban, amely elGallithato a kivant alakban.



