Mivel a polinomnak pontosan két gyoke van, ezért a masodfoku tag egyiitthatoja nem nulla. Ha a < 0, akkor (-1)-
gyel szorozva olyan polinomhoz jutunk, amelynek gyokei, illetve egyiitthatéinak abszolat értéke azonos az eredetiével,
ezért foltehets, hogy a > 0.

A polinomnak vannak gyokei, és ezek kiilonbo6zsk, igy diszkriminansa pozitiv:

(1) b? > dac.

A gyokok, x1 és xo, nagysagara vonatkozo feltételt a gyokok és egyiitthatok kozti Osszefiiggések felhasznélasaval
irjuk fel. Mindkét gyok akkor és csak akkor pozitiv, ha 6sszegiik és szorzatuk is pozitiv. Mindkét gyok akkor és csak
akkor kisebb 1-nél, ha (1 — 1) és (1 — z2) pozitiv szamok, azaz Osszegiik és szorzatuk is pozitiv.

A % > dac feltétellel egyiitt tehat pontosan akkor lesz mindkét gyok 0-nal nagyobb és 1-nél kisebb, ha az
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mennyiségek mindegyike pozitiv. Ha a > 0, akkor az elsé két feltételbdl
(2) b<0, c>0,
a masik kett&bdl pedig

(3) 2a + b >0, illetve
(4) a+ b+ c> 0 adodik.

Azt a legkisebb pozitiv egész a szamot keressiik, amelyhez vannak olyan b és ¢ egészek, hogy teljesiil (1), (2), (3)
és (4).

(4)-b6l kapjuk, hogy a + ¢ > —b = |b]. A kapott egyenlStlenség két oldalan egész szamok allnak, tehat még
a+c—12|b is teljesiil. Ezt az (1)-b6l kaphato |b| > 2v/ac-vel dsszevetve

a+c—1>2ac

adodik, ahonnan rendezés utén a
(5) (Va—+ve)?>1

feltételt kapjuk.
Mivel a gyokok szorzata, x1ze = € Kisebb 1-nél, ezért a > c (ezt egyébként a (1)-bdl és (3)-bol is megkaphatjuk).
a

Igy (5)-bol

Va—+/c>1, azaz
Va>1++/cz2.

Tehat a > 4.

Ha a = 5, akkor 0 < /¢ < v/a — 1 miatt ¢ = 1, végiil ekkor (1)-bdl és (4)-b6l 6 > —b > /20, azaz b = —5.

A kapott 5z° — 5z + 1 polinom egyiitthatoira az (1)—(4) feltételek mindegyike teljesiil, és valoban két kiilonbozs,
0 és 1 kozotti gyoke van.

Megjegyzések. 1. Ha a > 4, akkor az az® — ax + 1 = 0 egyenlet gyokei 0 és 1 kozott vannak és kiilonbozok.

2. Ha nem koveteljiik meg, hogy a polinom egyiitthatoi egészek legyenek, akkor természetesen barmilyen kicsi lehet
a méasodfoku tag egyiitthat6janak abszolut értéke.

3. A (2)-(4) feltételeket masképpen is megkaphatjuk: Ha a > 0, akkor az f(z) = az® + bz + ¢ polinom gydkei

b b
pontosan akkor esnek a (0;1) intervallumba, ha f(0) =¢>0, f(1)=a+b+¢>0, 0< ~%a <lésf (—2—) < 0.
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