A két héromszog egybevagosagébol nem kovetkezik, hogy az ABC héromszog szabalyos. Ennek bizonyitasdhoz
elegend6 megadnunk egy olyan nem szabalyos ABC héaromszoget, amely egybevagd a feladat eljarasa soran kapott
A'B'C’ haromszoggel.
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1. dbra

Valasszuk az ABC haromszog csicsait egy szabalyos hatszog csucsai koziil az 1. dbran lathatéo modon. Az ABC
haromszogben tehat A-nal 90°-os, B-nél 60°-o0s, C-nél pedig 30°-o0s sz6g van. Jeloljiik a hatszog tovabbi csicsait K, L
és M-mel. Ekkor az ABK LCM hatszog szabalyossagabol kovetkezik, hogy:

(1) — a BC szakasz f4 felez6 merSlegese az AM és a K L szakaszoknak is felez6

merdGlegese;
(2) — a CA szakasz fp felezs merdleges atmegy a K és a M pontokon és mers-

legesen felezi a BL szakaszt;
(3) — az AB szakasz f¢ felez6 merslegese egybeesik a C'L szakasz felez6 merd-

legesével.
Ezeket felhasznalva konnyen kapjuk az A’, B’, C' pontokat. A-nak fa-ra vonatkozo6 tiikorképe (1) miatt M, M-nek
fB-re vonatkozo tiikorképe pedig (2) miatt énmaga, tehat A’ = M. B-nek fp-re vonatkozo tiikorképe (2) miatt L, amit
fo-re tiikrozve (3) miatt C-t kapjuk, igy B’ = C. Végiil C-t fo-re tiikrozve (3) alapjan L-t kapjuk, L-nek f4-ra valo
tiikrozésekor pedig (1) miatt K-t, azaz C' = K. Esetiinkben tehat az A’B’C’ haromszdg éppen az M CK haromszog,
ez pedig a hatszog szabéalyos volta miatt valoban egybevago az ABC haromszoggel.

Tokodi Tamds (Szeged, JATE Sagvari E. Gyak. Gimn., II. o. t.)

Megjegyzések. 1. Ismeretes, hogy ha a t; egyenest a ¢ szogl forgatas viszi a to egyenesbe, akkor a t;-re majd a
to-re vonatkozo tengelyes tiikrozés egy forgatassal helyettesithets. A forgatas kézéppontja a tengelyek metszéspontja,
szoge pedig 2 .

A feladatban szerepld tiikrozések tengelyei atmennek az ABC haromszog koriilirt korének O kozéppontjan, igy az
A', B', C' pontokat az A, B, C pontok O kériili elforgatottjaiként kapjuk.
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2. dbra

Bettizziik a haromszog cstcsait pozitiv koriiljaras szerint (2. abra). Ekkor fa-t az fp-be az O koriili —vy szogd
elforgatés viszi, igy A’ az A-nak O koriili —2v szog( elforgatottja, AOA’ < = —2~.
Hasonléan kapjuk, hogy BOB' < = —2a és COC’ < = —283.
A kozépponti és keriileti szogek tétele szerint AOB < = 2ACB < = 2+, és hasonléan BOC' < = 2q, illetve COA < =
20.
Ezutan
A'OB'<= AOA<+ AOB <+ BOB' < = 27y + 2y — 2a = 47y — 2q,
és hasonl6an
B'OC' <« =4a—28 és
C'OA"« =48 — 2.
Marmost a két haromszog akkor és csak akkor egybevagd, ha a 2a, 25, 2y koézépponti szégekhez tartozdé BC, C'A,

AB hitrok valamilyen sorrendben egyenlék a 4y — 2c, 4o — 23 és a 43 — 2+ kdzépponti szogekhez tartozo A'B’, B'C’,
C’ A’ htirokkal. Két kozépponti szoghoz adott kérben pontosan akkor tartoznak egyenld hirok, ha a két szog Osszege

vagy kiilonbsége a 27 egész szami tobbszorose. Ez igen sok lehetGséget jelent; a megoldasban adott ellenpélda | o = >

A'OB'<+ AOB< =0,
B'OC" <+ COA< =2m,
C'OA’ <+ BOC < =27
feltételekbdl kaphato.
2. A megadott példaban a két haromszog az A — B', B — A', C — C’ megfeleltetés révén volt egybevags. Mint a
3. dbra szabalyos 13-sz6gében lathatjuk, még abban az esetben sem kovetkezik a két haromszog egybevagdsagabol az

ABC haromszdg szabalyos volta, ha az egybevigosag soran az A-nak A’, B-nek B’, C-nek pedig C” felel meg. Lathato,
hogy a két haromszog tiikros a CC’ felez6 merdlegesére.
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3. abra
9 T 3m
oz:ﬁ, ﬂ:ﬁ’ GVZE,
T
AOA/<I——2”y——??é,
i
BOB’<I——204——21—3,
T
C’OC”<IZ-2B:—E.

Ha viszont még azt is megkdveteljiik, hogy a két haromszog egyezd koriiljarasa legyen, tehat egyetlen O koriili
forgatéas vigye az ABC haromszoget az A’ B’C’ haromszogbe — ez teljesiil a megoldasban mutatott ellenpéldan, de

ott az azonos betijeld csicsok nem egymaésnak felelnek meg — akkor ezekbdl mar valoban kévetkezik, hogy az ABC
haromszog szabalyos.



