Ismeretes, hogy egy tizes szamrendszerben felirt szam ugyanazt a maradékot adja 9-cel osztva, mint a szamjegyeinek
az Osszege. A leirt eljaras soran kapott egy jegyd szam tehat 9, ha a kiindulasul vett szam oszthato 9-cel (0-t nem
kaphatunk), egyébként pedig a kiindulasul vett szam maradéka 9-cel osztva.

A 2 hatvanyai nem oszthatok 9-cel, igy azt kell megmutatnunk, hogy a 2-hatvanyok 9-es maradékainak sorozata
periodikus.

Mivel 26 = 64 = 9- 7 + 1, ezért (2°)F is 1 maradékot ad 9-cel osztva. Igy

27‘ éS 26k+7‘ — (26)k7 . 27‘

ugyanazt a maradékot adjak 9-cel osztva.
Ez azt jelenti, hogy a 2-hatvanyok 9-cel valo osztasakor fellépé maradékok hatosaval ismétlédnek, a szoban forgo
sorozat valoban periodikus, a periddus hossza 6.

Bella Gabor (Gyor, Czuczor G. Bencés Gimn., II. o. t.)

Megjegyzés. A megoldas elején kimondott allitas kovetkezik abbdl, hogy a 10 hatvanyai 1 maradékot adnak 9-cel
osztva. Ekkor ugyanis helyi értékenként annyiszor 1 maradékot kapunk, amennyi az ott all6 szamjegy, és igy a szam
jegyeit Osszegezve a helyi értékenként ad6dé maradékok Gsszegét szamoljuk ki.

Az allitas igaz tetszoleges ¢ alapu szamrendszerben (és ugyanigy bizonyithato): egy g alapd szamrendszerben felirt
szdm ugyanazt a maradékot adja (g — 1)-gyel osztva, mint a szdmjegyeinek az Osszege.



