I. megoldas. Jeloljiikk a haromszog csucsait A, B, C vel, sulypontjat S-sel, az egyméasra meréleges sulyvonalak
pedig legyenek AF és BE (1. dbra).
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1. dbra

3
Mivel a B kozéppont, 3 aranyu nagyitas utan az S pont az AC oldal FE felezGpontjaba keriil, ugyanez a nagyitas
a BF szakasznak a feltétel szerint S-en athalad6é Thalesz-korét egy E-n athaladoé korbe viszi. Egy Gjabb E-n dtmend
- _ . AC .
vonalat kapunk, ha megrajzoljuk a C' kozépponti, — sugara kort.
A szerkesztés menete ezutan a kovetkezd. Folvessziik az ismert BC oldalt és megrajzoljuk a BD atmérdji félkort,

3
ahol D az F' pont képe a B kdzéppontd, 3 aranyu nagyitéas soran, azaz BD = 3BC/4. Ebbdl a korbsl a C kézépponti,

C
- sugaru kor metszi ki az AC oldal E felez&pontjat. Végiil az A csicsot a C pont E-re vonatkozé tiikorképeként
kapjuk.

AC 1
Akkor és csak akkor van megoldas, ha a két kor metszi egymast, ami pontosan akkor igaz, ha az B0 arany 3 és 2

1 A
kozé esik, azaz 3 < B0 < 2. Ilyenkor két egybevagd haromszdget kapunk, amelyekre nyilvan teljesiilnek a feltételek.

II. megoldas. A méasodik dbra jeloléseit hasznalva: a BSF, ASFE és BSA haromszogek derékszogiek, ezért igaz
rajuk Pitagorasz tétele.
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2. dabra

Az egyes szakaszok hosszanak felirdsakor felhasznaljuk, hogy a silyvonalak harmadoljak egymast:

2

az = 4a® + ¢,
b2

Z — 4y2 +$2,
A =42 + 42

Ezekbdl egyszert szamolassal adodik, hogy a® + b% = 5¢?, vagyis Vhe = Va2 +b2. Az a és b befogoju derékszogi
haromszog atfogoja éppen a2 + b2, tehat ezt a szakaszt meg tudjuk szerkeszteni. V5 éppen az 1 és 2 befogdju
derékszogl haromszog atfogdja, tehat ha ehhez a haromsz6ghdz hasonld haromszoget szerkesztiink, melynek atfogoja
éppen \/\(}2_4— b2 = /e, akkor a 3. Abran lathato haromszogek hasonlésdga miatt:

c 5¢

— = ——, vagyis a nagyobbik haromszog kisebb befogdja c.

1= V5
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3. dbra

Ha pedig a c oldalt ilyen médon megszerkesztettiik, akkor az eredeti hdromszdgnek mar mindharom oldalat ismer-
jik, tehat a haromszoget meg tudjuk szerkeszteni.
A feladatnak akkor van megoldésa, ha az a, b, ¢ oldalakra teljesiil a haromszog-egyenlGtlenség:

(1,2—|—b2

b>c= ;
a—+ c 5

a+c>b;, b+c>a.

1
Ezek koziil az elsé mindig fennall, a két utébbi pedig pontosan akkor, ha §b < a < 2b.

Megjegyzés. A szerkesztés az 1. megoldas alapjan akkor is elvégezhets, ha a sulyvonalak nem 90°-o0s, hanem tetsz6-
leges « szoget zarnak be, csak BD f6lé nem Thalesz-kort, hanem a megfelels 1atoszog korivét kell szerkeszteni.



