I. megoldas. Megmutatjuk, hogy létezik ilyen tablazat és ehhez megadunk egy megfelels kitoltést. Vegyiik észre,
hogy

124324524+ 724+ 1124132+ 172 + 192 = 1024 = 322,

Ebben az Osszegben a méasodiktdl kezdve minden tag egy paratlan primszam négyzete, a nyolc darab szdm Osszege
pedig négyzetszam. Ezeket a szamokat irjuk tablazatunk elsd soraba.

Az elsG oszlop elsé hét elemének az 1, 22, 24, ... 212 szamokat valasztjuk. Ezek mindegyike négyzetszam, osszegiik
5461 — 1
2

(2k + 1) + k% = (k + 1) azonossag miatt az els6 oszlop elemeinek Osszege is négyzetszam (27317).

Az els6 oszlop és az elsé sor kitoltése utan a tablazat tovabbi mezdibe irjuk az adott mezd soraban, illetve oszlopaban
allo els6 elemek szorzatat, tehat legyen a;; = aij - as1. Igy a tablazat tovabbi elemei is négyzetszamok, hiszen két
négyzetszam szorzata is négyzetszam.

Ekkor barmelyik sor elemeinek az Osszege az elsé sor elemei 6sszegének és a szoban forgd sor elss elemének, tehat
két négyzetszdmnak a szorzata és igy maga is négyzetszam. Hasonloéan kapjuk, hogy az igy kitoltott tablazat minden
egyes oszlopaban is négyzetszam az elemek 0sszege. Meg kell még mutatnunk, hogy a tablazat mezdibe kiillonbozs
szamok kertiltek.

A tablazat els§ hét sorara ez nyilvan igaz, hiszen itt barmely két elem primtényezds felbontésa kilonbozs. A
nyolcadik sorban sincs két egyenl6 szam, mert itt az elemek szigorian monoton nének. Végiil az els6 hét sor legnagyobb
eleme, 192 - 2!2 kisebb, mint a nyolcadik sor legkisebb eleme, 27302, ezért az elsé hét sor és a nyolcadik sor elemei
kozott sincsenek egyenlék. Tablazatunkra tehat valamennyi feltétel teljesiil.

p)
5461, paratlan: 2k + 1 alakd. Ha most az els6 oszlop utolsé mezdjébe k? = ( > = 2730%t irunk, akkor a

II. megoldas. Belatjuk, hogy barmilyen n x k -as tablazat is kitSlthets a feladat elSirdsainak megfelelGen. Ha n
vagy k értéke 1, akkor az allitds a Gy. 2408. gyakorlat allitasabol kovetkezik. (A megoldast lasd a KOMAL 1987/10.
szamanak 313—4. oldalan.) Ha n = k = 2, akkor egy megfelels kitoltés az abran lathato.

152 [ 207 | 252
367 | 487 | 602
397 522

Legyen most a tablazat sorainak a szama n, oszlopainak szama pedig k. Az el6bbiek szerint f6ltehets, hogy k = 2
ésn > 2. A Gy. 2408. gyakorlat allitasa szerint ekkor létezik négyzetszamoknak olyan 0 < a1 < ae < ... < aj, sorozata,
hogy (a1 + as + ...+ ai) = A is négyzetszam.

A tablazat kitoltéséhez ezutan négyzetszamok olyan b; < by < ... < b, sorozatat adjuk meg, melyre

Z) bl = 1;
1) b1 +ba + ...+ b, = B négyzetszam;
1) bip1 > bjar  (1=1,2,...,n— 1), tehat a (b;) sorozat ,gyorsan ng”.

Ha ezutan a tablazat i-edik soranak j-edik mezGjébe a b;a; szamot irjuk (1 <4 < n, 1 < j < k), akkor minden
mezbbe négyzetszam keriil, az ¢-edik sorban, illetve a j-edik oszlopban pedig b; - A , illetve a; - B az elemek Osszege,
és ezek is négyzetszamok.

A tablazat minden egyes sordban nének az elemek, igy egyetlen sorban sem &dllhat két egyenld szam. Ami a tablazat
két kiilonbo6z6 sorat illeti, ii7) -bol kovetkezik, hogy a kett6 kozil a kisebb sorszamuban még a legnagyobb elem is
kisebb, mint a masik sor legkisebb eleme. Az igy kitoltott tablazat tehat megfelel a feladat elGirasainak.

Hatravan még a (b;) sorozat elkészitése. Legyen ez a sorozat a kovetkezo:

b1 = 1,

by : egy 4ay-nél nagyobb paros négyzetszam;

bs : egy bsar-nal nagyobb paros négyzetszam;

bn—1 : egy b,—_2 - ax-nél nagyobb paros négyzetszam;
by +bs 4. b1\’
A sorozat elemei négyzetszamok, Gsszegiik:

by b+ ... by 1)\ by + .. by 1)\
1+(b2+...+bn1)+<2 3 5 1> _<1+;)
négyzetszam.

A 4i7) tulajdonsagot a sorozat értelmezése miatt elegends a b, > b,_1 - ay esetre igazolni. Ha n = 2 vagy n = 3,
akkor ez a by értelmezésébdl kovetkezik.
Ha n = 4, akkor



by 4+ by 1\ > by + by
b > (%) by % < by

Ezzel igazoltuk, hogy a b; sorozat rendelkezik a kivant tulajdonsagokkal, igy a bizonyitast befejeztiik.



