A bizonyitast a pontok szaméara vonatkozo teljes indukcioval végezziik. Ha n = 3, akkor a koéron barmely két pont
szomszédos, igy nincs 0sszekothetd pontpar, szamuk valéban 3 — 3 = 0.

Vegyiik észre, hogy a feladat allitdsdban nincs jelent&sége annak, hogy a pontokat éppen az 1-t6l n-ig terjedd
pozitiv egészekkel szdmoztuk meg. Ha a1 < a2 < ... < a, valos szdmok és az ¢ szdmd pontra az a; szadmot irjuk,
akkor két pont akkor és csak akkor lesz 6sszekOthets az 0j szamozas mellett, ha eredetileg is az volt, igy a fenti tipust
atszamozassal az 0sszekothets pontparok szama sem valtozik.

A tovabbiakban legyen az n legalabb 4, és tegyiik fel, hogy a feladat allitasa igaz (n — 1)-re, mégpedig a fenti
észrevétel szerinti altalanosabb értelemben.

Legyenek tehat a1 < as < ... < a, valdés szamok, vegyiink fel a korén n pontot és szamozzuk meg ket az
ai, a2, ..., a, szamokkal. Jelolje A; azt a pontot, amelyik az a; szamot kapta. Ekkor a legkisebb szamu pont,
Aj egyetlen tovabbi ponttal sem kothetd Ossze, két szomszédja viszont az A; -en keresztiil igen. Ezek ugyanis nem
szomszédosak, hiszen a pontok szama legaldbb 4.

Hagyjuk most el az A; pontot. A megmarad6 pontok kozott az indukcios feltevés szerint n —4 6sszekdthet pontpar
van. Ezek kozott biztosan nincs ott az A; két szomszédja, hiszen az A; elhagyédsa utan ezek mar szomszédosak.
Barmely tovabbi 6sszekotés viszont megmarad, hiszen A; egyetlen ponttal sincs Osszekdtve, és ha két pont nem az A
két szomszédja, akkor nyilvan tovabbra is Osszekothet6k maradnak. Nem is jon létre 0j Osszekdthet$ pontpar az A;
elhagyasaval, mert az A; két szomszédjat kivéve egyetlen tovabbi pontpéart 0sszekots iven sem csokken a felirt szamok
maximuma.

Az A; elhagyésa utan tehat pontosan 1-gyel csokken az Osszekdthets pontparok szama, igy eredetileg ez a szam
valoban n— 3. Ezzel igazoltuk, hogy az indukcios feltevés 6roklsdik (n—1)-r6l n-re, és mivel n = 3-ra igaz, a bizonyitéast
befejeztiik.



