Ha 2" + 1 = aF, akkor a bal oldal paratlan és igy a is az. Mindkét oldalbol 1-et kivonva a jobb oldal az ismert
azonossag szerint szorzattd alakithatoé :

M =a"-1=(a-1)(" ' +a"2+ - +a+1).

A kapott Osszefliggés szerint egy 2-hatvanyt pozitiv egész szamok szorzataként irtunk fel. A szdmelmélet alaptétele
szerint ez csak ugy lehetséges, ha maguk a tényez6k is 2-hatvanyok. Mint lattuk, az a péaratlan, a jobb oldal masodik
tényezGje tehat k darab paratlan szadm Osszegeként ugyanazt a maradékot adja 2-vel osztva, mint a k. Ez a tényez6
a feltétel szerint nagyobb az egyetlen paratlan 2-hatvanynal, az 1-nél, igy ha 2-hatvany, akkor a k-nak parosnak kell
lennie. Az a” tehat négyzetszam, a® = b nek a négyzete.

Egyenletiink ekkor a lényegesen egyszertibb

2" +1 =10

alakot Olti, ahol b paratlan. Ismét szorzatta alakitva
2"=(0b-1)(b+1),

azaz korédbbi meggondolasunk szerint b—1 és b+1 is a 2 hatvanyai. Mivel 2-hatvanyok kiilénbsége oszthato a kisebbikkel,
a (b — 1) olyan paros 2-hatvany, amely a 2-nek osztoja: ez csak a b — 1 = 2 esetben lehetséges.

Ekkor b =3, b*> =9, ami 23 + 1 alak, igy a feladatnak — az egyetlen — megoldasat kapjuk.

A 2™ 4+ 1 tehat csak az n = 3 esetben lesz egy pozitiv egész szam — a 3 — egynél nagyobb egész kitevji hatvanya.



