Megmutatjuk, hogy a feltétel éppen a derékszogli haromszogekre teljesiil. Ekozben felhasznéljuk a kovetkezs két,
nyilvanvalo allitast :

(¥) A magassdgszakasz felezdpontja rajta van a magassigra merdleges kozépvonal egyenesén.

(xx) Ha egy egyenes nem megy dt egy adott hdromszog egyik csicsdin sem, akkor a hdromszog oldalai kdzil pdros
sokat metsz belsd pontban, tehdt vagy kettdt, vagy pedig egyet sem (1. bra).
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1. dbra

A megoldasra térve legyen elGszor az ABC haromszog A csicsandl derékszog. Ekkor az AB és az AC befogok
egyuttal magassagok is. A felezGpontjukat 0sszekots egyenes éppen a BC' oldallal parhuzamos kbézépvonal, ezen pedig
a (%) allitds miatt rajta van az A cstcsbdl indulé magassagszakasz felez6pontja is (2. abra). Derékszogi haromszog
magassagszakaszainak felez6pontjai tehat valoban egy egyenesen vannak.
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2. dbra

Most belatjuk, hogy hegyes- vagy tompaszogl haromszogre a feltétel nem teljesiil.

Ha a haromszog hegyesszogi, akkor mindharom magassagszakasz a haromszog belsejében van, igy a harom felezs-
pont a kozépvonalharomszog egy-egy oldaldnak belsé pontja. Ha ezek egy egyenesen volnanak, akkor ez az egyenes a
kozépvonalharomszognek harom oldalat metszené belsé pontban, ami (x*) miatt lehetetlen.

Ha a haromszog tompaszogt, akkor két magassagszakasz a haromszogon kiviil, egy pedig azon beliil halad. A harom
felez6pont koziil ezért kettd a kozépvonalhdromszog egy-egy oldalegyenesén, de az oldalszakaszon kiviil, egy pedig a
harmadik oldalszakaszon beliil taldlhat6. Ha tehat a harom felez6pont egy egyenesen volna, akkor ez az egyenes a
kozépvonalhdromszognek pontosan egy oldalat metszené bels$ pontban, ami (xx) miatt ismét nem lehet.

Ezzel allitasunkat belattuk.



