Ilyen sorozat létezik. Igaz ugyanis, hogy minden 4-nél nagyobb négyzetszam ,belefoglalhaté egy pitagoraszi szam-
harmasba”, azaz ha m? > 4, akkor van olyan pozitiv négyzetszam, amelyet m>-hez adva ismét négyzetszamot kapunk.
A fenti eredmény ismételt alkalmazasaval nyilvan tetszéleges, 4-nél nagyobb négyzetszambol kiindulva megfelel$ soro-
zathoz jutunk.

Azt kell tehat igazolnunk, hogy m > 2 esetén az

(1) m? 4+ 2% = y2

egyenletnek létezik olyan megoldasa, ahol 2 > 0. Rendezés és szorzatta alakitas utan (1)-bsl az m? = (y — z)(y + )
egyenletet kapjuk. Ha m?-et fel tudjuk bontani egyezd paritasa kiilonbozé tényezsk my - mo szorzatara (m; < ms),
akkor az

Yy—xr=my,

y+x=ma

egyenletrendszer megoldhat6 a pozitiv egészek korében.
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megoldast kapjuk, ha pedig

Ha m paratlan, akkor m; = 1, mg = m? megfelel és ekkor az 2 = m LY =

2 2 2
m m*—4 m*+4
az. m paros, akkor my =2 és my = —-bél x = Y= .
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Ezzel a felhasznalt segédtételt igazoltuk, és igy a bizonyitast befejestiik.

Megjegyzés. A megoldas soran a kérdéses sorozatnak csak a létezését igazoltuk. Lathato, hogy végtelen sok megfeleld
sorozat van, s6t egy-egy ilyen sorozat meég az elsG elem megadasa utan sem egyértelmd, hiszen a segédtételbeli m?
altalaban tobbféleképpen is felbonthaté megfelel§ tényezdk szorzatara.

A megoldasbol egyébként rekurzio is kiolvashato ilyen sorozatok elkészitésére. Ha my = a% > 4 az els6 elem, és az
els6 k darab elem Osszegét Q) jeloli, akkor egy megfelel sorozat (k + 1)-edik eleme az alabbiak szerint szamolhato:
Mgl = ai_,_l, ahol

Qr—1
Ak+1 = Qk2_ 4,
4 )

ha @ pératlan,

ha Q@ péaros.



