A harom gombot 3!= 6 kiilonb6z6 sorrendben nyomhatjuk le, a zar nyitasahoz igy gombnyomasoknak egy olyan
sorozatara van sziikség, amelyik mind a hat lehetséges sorrendet tartalmazza. Megmutatjuk, hogy kilenc gombnyoméas
elegends, ennél kevesebb viszont nem. Ha megszamozzuk az egyes gombokat az 1, 2, 3 szamokkal, akkor az alabbi
sorozat nyilvan megfelels: 123121321.

Tegyiik fel, hogy van olyan, az 1, 2, 3 szamokbol készitett nyolcelemi sorozat is, amely alkalmas a zar nyitasara.
Egy ilyen sorozat éppen hat prébalkozast tesz lehetévé — igy ennél révidebb sorozat nyilvan nem johet szoba — tehat
kiilonb6z6 pozicion kezd6ds harmasok kiilonbozdk, és mindegyikiik az {1,2,3} elemek egy-egy permutéacioja. Ebbdl
az is kovetkezik, hogy szomszédos, vagy mésodszomszédos elemek nem lehetnek egyenlsk.

Tekintsiik a harmadik helyen all6 h elemet. Mivel két h-val kezd6d6 permutacié van, a h mégegyszer el6fordul a
sorozatban. Ez a méasodik el6fordulas nem lehet sem az elsé 6t, sem pedig az utols6 két pozicion, kiilénben volnanak
egymashoz kozeli egyenls elemek, vagy pedig ,nem férne el” a masik h kezdett permutacio. Igy a h masodszor a
hatodik poziciéon fordul el.

A két, h-val kezd6d6 permutacié ezutan csak gy lehet kiilonbozs, ha az 6todik és a hetedik helyen ugyanaz a
szam all. Ez viszont szintén nem lehetséges, hiszen igy az 6todik helyen kezd6d6 harmasban az y elem megismétlgdik.
Valoban nem létezik tehat olyan nyolcelemi vagy révidebb sorozat, amelyik biztosan nyitna a zarat.



