I. megoldas. A szorzatok Gsszege nem fiigg az eljaras soran végrehajtott felosztasok sorozatatol. Esetiinkben

-1
mindig 500 500 az eredmény, altaldban, n kavics esetén pedig (Z) = %

A sejtés megfogalmazasa utédn kézenfekvs a teljes indukcids bizonyitas, csak arra kell ligyelniink, hogy a szdban
1
forgd Osszeget egyetlen kavicsra is értelmezziik, mégpedig <2> = 0 alakban. Ez megfelel annak, hogy egy olyan kupac,

amelyben csak egy kavics van, nem oszthaté tovabb, igy ilyenkor a szorzatosszeg 0.

Legyen most n > 1 és tegyiik fel, hogy az &llitds igaz minden olyan m-re, amelyre 1 < m < n. Bontsuk az n
kavicsbol allo kupacot az els6 lépésben egy k és egy n — k elemt csoportra. (0 < k < n, de k = 1 lehetséges!) Az n
darab kavicsra kiszamolt szorzatosszeg ekkor egyenls az ebbdl az elsé felosztasbol nyert szorzatnak, k(n — k)-nak és a
k, illetve n — k elemi csoportokhoz tartozé szorzatdsszegeknek az dsszegével. Utdbbi ketts az indukcios feltevés szerint

a tovabbi felosztasoktol fliggetleniil <I;>, illetve <n ; k), a harom mennyiség Osszege pedig valéban <Z> minden
0 < k < n esetén.

Belattuk tehat, hogy az allitas n-re is igaz, és ezzel a bizonyitast befejestiik.

II. megoldas. Megmutatjuk, hogy az eljaras soran éppen az n darab kavicsbol készithets parokat szamoljuk 6ssze,
amelyek szdma, mint ismeretes, Z . Valéban a k-adik felosztas utan kapott szorzat azoknak a paroknak a szama,

amelyek elemei eddig ugyanabban a kupacban voltak és éppen most keriiltek kiilénb6z6 kupacokba. Mivel csoportokat
nem egyesitiink, ezért minden 1épésnél kiilonb6z6 parokat szamolunk meg, masfeldl igy minden part megkapunk, hiszen
az eljaras végén, n— 1 lépés utan a kupacok egyelemtek, ekkorra tehat minden egyes par elemei kiilonb6z6 kupacokban
vannak.



