Az egyenlet bal oldalan &llo fiiggvényt f-fel jelolve lathato, hogy minden valos z-re f(x) = f(2 — ), igy ha xq
megoldas, akkor (2 — z¢) is az. Ha most x¢ # 1, akkor xg # 2 — xg. Az xo = 1 csak a p = 2 esetben megoldas, igy ha
p # 2, akkor (1)-nek péros szamu — esetleg nulla — megoldésa van.

A p = 2 esetben — amikor tehdt az x = 1 megoldas — még meg kell vizsgalnunk, nincs-e az egyenletnek tovabbi
megoldéasa.

Az (u+v)® = u® +v® + 3uv(u + v) azonossag felhasznalasaval kobre emelve kapjuk, hogy

(2) v+ 2-2)+3 - V2 —2)(Vr+ V2 —12)=8.

Vegyiik észre, hogy ha o megoldasa az (1)-gyel ekvivalens (2)-nek, azaz /o + v/2 — 29 = 2, akkor zg-ra fenn kell
alljon a (2)-bol rendezés utan kapott

243 Vxo(2—10)-2=28, azaz
\3/1'0(2—110) =1.

Ismét kobre emelve és rendezve kapjuk, hogy (2o — 1)* = 0, azaz a p = 2 esetben az (1) egyenletnek valoban nincs
az 1-t6l kiillonbo6zé gyoke, igy a feladat kérdésére a véalasz: p = 2.

Megjegyzés. Megmutatjuk, hogy ha x # 1, akkor 0 < f(x) < 2, (kiilonben f(1) = 2). f(x) > 0 azonnal adodik, ha
kobre emeljiik az ekvivalens &z > v/ — 2 egyenlStlenséget.
A mar idézett azonossig szerint

(3) 2= (Vz)+(2—2)' = (Y +2-2)" -3 {2—a)- (Va+¥2—x) =
= f(z) =3- a2 —2) - f(2).
A (3) jobb oldalan f(z) egyiitthatoja, {/z(2 — z) kisebb vagy egyenls, mint 1, hisz kobre emelve az (z — 1)* > 0

egyenlGtlenséget kapjuk, és az is latszik, hogy ha x # 1, akkor nem lehet egyenlGség.
Azt kaptuk, hogy ha x # 1, akkor 2 > f3(x) — 3f(z), ahonnan rendezés és szorzatta alakitas utan

@) 0> f3(2) — 3f(x) — 2= (f(w)—2)(f(:v)+1> |

A jobb oldalon &ll6 szorzat masodik tényezGje f(z) > 0 miatt pozitiv, igy maga a szorzat csak gy lehet negativ,
ha az els6 tényez6, f(z) — 2 negativ, és éppen ezt akartuk bizonyitani.



