I. megoldas. Legyen a két szam A = agag - .. agag és B = bg bg ... by bg. Mivel 10|A + B, ezért ag + by = 0 vagy
— szamjegyekrol 1évén sz0 — ag + bg = 10. Az els6 esetben ag = by = 0, és igy az allitas igaz. Megmutatjuk, hogy a
mésodik eset nem lehetséges.

Ha ugyanis ag+bp = 10, akkor az 1-es atvitele miatt csak ugy allhat 0 az 6sszegben a tizesek helyén, ha a; +b; = 9.
Ekkor viszont a tizesek 0sszeadasakor is 1 a maradék, ahonnan as + by = 9, és igy rendre kapjuk, hogy a; +b; = 9, ha
1> 1.

Igy a két szam jegyeinek osszege (ag + bo) + (a1 +b1) + ... + (ag + bg) = 10 4+ 9 - 9, ami paratlan. Ez viszont nem
lehet, hisz a feltétel szerint A és B ugyanazokbol a szamjegyekbdl all, igy ebben az 6sszegben minden szamjegy paros
sokszor fordul el, maga az Osszeg tehat paros.

Valoban nem lehetséges tehat ap + bp = 10, igy mindkét szam O-ra végzédik. A bizonyitandé allitasnal ezért
valamivel tobb igaz. A és B 10-zel is oszthatok.

Megjegyzések. 1. A feladatban adott tulajdonsagu 10 jegyd szamok léteznek, példaul A = 1818181850, B =
8181818 150.

2. A fenti bizonyitasban kihasznaltuk, hogy A és B jegyeinek Osszege paros. A kapott ellentmondés nem jon létre,
ha A és B paratlan sok jegybdl all, pl. A + B = 10'. Az alabbi bizonyitasbol viszont kideriil, hogy a feladat allitasa
ilyenkor is igaz.

II. megoldas. Az els6 megoldas jeloléseit hasznalva legyen most A+ B = 10%, ekkor A és B legfeljebb k jegytiek.
Most is elég az olyan esetekkel foglalkozni, amelyekben ag 4 by = 10, és az el6z6 megoldas szerint ilyenkor a; + b; = 9,
ha 7 > 1.

Megmutatjuk, hogy ag = by, azaz mindketts 5-tel egyenls. Tegyiik 61, hogy ez nem igaz, vagyis ag # bg.

Mivel a két szam ugyanazokbol a jegyekbdl all, ekkor az egyik szamban, pl. a B-ben az 1-esektdl kiilonbozd helyi
értékeken eggyel tobbszor fordul el az ag, mint az A-ban. Ez viszont a; + b; = 9 (¢ > 1) miatt azt jelenti, hogy az

ag-t 9-re kiegészits és igy ao-tol kiilonbozs a’ szamjegy az egyesektdl kiilonbozd helyi értékeken eggyel tobbszor fordul
el A-ban, mint B-ben (abra).
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Ugyanakkor a B-ben az egyesek helyén 4ll6 by nem lehet a’-vel egyenld, hiszen feltevésiink szerint by + ag = 10.
Ekkor pedig A és B mégsem allhatnak ugyanazokbol a szimjegyekbdl, a’ az A-ban eggyel t6bbszér fordul els, mint a
B-ben.

Ezzel belattuk, hogy ag + by = 10 esetén nem lehet ag # by, vagyis A is és B is 5-re végzidik.

Megjegyzés. Az els6 megoldasban lattuk, hogy A + B = 10'° esetén A és B utolsé szam jegye 0. Ekkor viszont
A/10-re és B/10-re is teljesiilnek a feladat feltételei, igy a II. megoldas szerint A/10 és B/10 utolso jegye 5, vagyis a
feladatban vizsgélt A és B szamok 50-nel is oszthatok.



