El6szor a kovetkezé allitast bizonyitjuk be:

(x) Ha a térben hdrom nem egy sikban lévd egyenes pdronként egysiki, akkor az egyenesek vagy egy pontban taldl-
koznak, vagy pedig parhuzamosak.

Ezutan megmutatjuk, hogy a Pi1Pae, Pi3Psa, Pa3Ps1, egyenesek nincsenek egy sikban, de paronként egysikiak,
amibdl feladatunk allitasa kovetkezik.
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1. dbra

Legyenek tehat e, f és g a (x) allitasban szerepls egyenesek. Legyen az e és f egyenesek sikja S1, f és g sikja So, g
és e sikja pedig Ss. Tegyiik fel, hogy az e és f egyenesek metszik egymast és jelolje a metszéspontot M (1. abra). Ekkor
M benne van az Ss sikban, mert rajta van az e egyenesen, és benne van az So sikban is, mert rajta van az f egyenesen.
Az M pont tehat rajta van az Sy és S sikok egyértelmten létez6 metszésvonalan (itt hasznaljuk ki, hogy S, Sa, és
S kiilonboz6 sikok), a g egyenesen. A harom egyenes tehat valoban egy ponton halad at. Ha tehat egyeneseink kozott
vannak metszok, akkor ezek metszéspontjan a harmadik is atmegy. Ezért ha az e és f egyenesek parhuzamosak (a
feltétel miatt kitérék nem lehetnek), akkor g is parhuzamos veliik (2. dbra). Ezzel a (x) allitast belattuk.
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2. dabra

Térjiink most ra eredeti feladatunkral A Pj; és a Pi3 pontok rajta vannak az a; egyenesen, a P és a Pss pontok
pedig a bs egyenesen. Az aj és bs egyenesek egy sikban vannak, mert a Pjo pontban metszik egyméast. Ekkor viszont
a P11 Pss és a Pi3Pss egyenesek is egysiktiak, mert mindkett6 benne van az a; és a by egyenesek altal meghatarozott
sikban (3. abra).
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3. dbra

Ugyanigy lathatjuk be, hogy a P13 P52 és a Po3 P31 egyenesek benne vannak az as és a b egyenesek altal meghatarozott
sikban, a Pog P31 és a P Pag egyenesek pedig az ag és a by egyenesek altal meghatarozott sikban. Masfel6l a Pyq Paa,
P13 Pso, Po3 P31 egyenesek nincsenek egy sikban, mert akkor az a1, as, as egyenesek is egy sikban lennének. A szoban
forgo 3 egyenes tehat kielégiti a (x) allitas feltételeit, ahonnan pedig igy feladatunk allitasa kovetkezik.

Megjegyzések. 1. A megoldéasban szerepld (x) allitas nemcsak harom egyenesre, hanem tetsz6leges szamu egyenesre
is igaz: Ha a térben n db egyenes kézil semelyik hdrom nincs eqy sikban, de barmely kettd egysiku, akkor az egyenesek
vagy eqy pontban taldlkoznak, vagy pedig pirhuzamosak.

2. A feladatunkban szerepld konfiguraciora példat készithetiink az F. 2582. feladat megoldasat (1986. évi 10. szam,
436-438. oldal) felhasznélva. Az ottani II. megoldasban megmutattuk, hogy ha egy kocka harom kitérd éle az aq, ao,
as egyenes, akkor az egyes élek felez6pontjan atmend egyenesek kozt van olyan, amelyik a masik két él egyenesét is
metszi. Konnyen belathaté6 — a bizonyitast az olvaséra hagyjuk, — hogyha ezeket az egyeneseket a 4. abran lathato
modon jeloljik by, by, bg-mal, akkor a keletkez6 Piy Paa, Pi3Psa, PesPsy egyenesek parhuzamosak.
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4. dbra



