I. megoldas. Legyenek az adott haromszog cstucsai A, B, C, oldalai a, b, ¢, beirt korének sugara p. Az adott kor
sugara legyen r, kdzéppontja O, az O pontnak a haromszog oldalaitél valo tavolsaga pedig rendre d,, dp, d..-
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1. dbra

Ekkor a d, dp, d. tavolsagok mindegyike legfeljebb akkora, mint az r, mert az adott kérnek a haromszog mindharom
oldalegyenesével van k6z6s pontja. Az OAB, OBC és OC A — esetleg elfajuld — haromszogek teriiletének Osszege vagy
megegyezik az ABC haromszog teriiletével (ha O az ABC haromszog bels6 pontja), vagy nagyobb annal (ha O a
haromszogon kiviil taldlhato). Ezek alapjan
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Ebbdl pedig r = o adodik, ami éppen a bizonyitand6 allitas. Megjegyzés. Az is lathaté (1)-bsl, hogy r = o csak akkor

teljesiil, ha az adott kor megegyezik a haromszdg beirt korével. II. megoldas. Hasznaljuk az el6z6 megoldas jeloléseit!

Tekintsiik az adott kornek a haromszég AB oldalaval parhuzamos két érint&jét. Mivel a kornek az AB oldallal van
kozos pontja, ezért e két érint6 koziil legalabb az egyik olyan, hogy az AB egyenes altal meghatarozott két zart félsik
koziil ahhoz is hozzatartozik, amelyhez a C' pont nem. (Ha az adott kor ,kiviilr6l” érinti a haromsz6g AB oldalat,
akkor mindkét érint6 ilyen, egyébként pedig csak az egyik.) Jeloljikk az ilyen érint6t — ha mindketts ilyen, akkor a
C-t61 tavolabb levét — ¢’-vel, és hasonléan vegyiik fel az a’ és b’ egyeneseket is.
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2. dabra

Ekkor az o', b’ és ¢’ egyenesek olyanok, hogy az altaluk meghatarozott félsikok koziil ugyanazokban talalhat6 az ABC
haromszog és az eredetileg adott kor. Az ezen egyenesek altal meghatarozott A’ B’C’ haromszognek beirt kore az adott
r sugart kor, tovabba a belsejében tartalmazza a hozza az oldalak parhuzamossaga miatt hasonl6 ABC haromszoget.
Ezért az ABC haromszog beirt korének sugara legfeljebb r, és ezt akartuk bizonyitani.



