Tekintsiik a feladatot megoldottnak, és jelolje A a pontozott helyekre beirt szdmok jegyeinek a szamat, S pedig
ezeknek a szamoknak az Gsszegét. Az S nem mas, mint a keretben Osszesen el6forduld szamjegyek szama, A + 10. A
keretben tiz helyre irtunk szamokat, ezért A = 10. Ha a beirt szamok egyjegytiek — ezt a bekiildott dolgozatok nagy
részében magatol értetédonek vették — akkor A = 10 és igy S = 20. Lehetséges azonban, hogy nem csak egyjegyi
szamokat irtunk fel. Ilyenkor A > 10, és legalabb (A — 10) darab szamjegy tizes helyi értéken all. A beirt szamok
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Osszege, A + 10 ekkor legalabb 10(A — 10), ahonnan A < o < 13 adodik. A beirt szamok kozott tehat legalabb 8

egyjegyl. Ekkor azonban a kapott becslés javithatd, ugyanis a beirt egyjegyi szamok egyike sem lehet 0, és igy

S=A+102=10(A — 10) + 8, ahonnan kapjuk, hogy 12 > A.

A beirt szamok Osszege, S tehat vagy 20 vagy 21, utdbbi esetben pedig pontosan egy kétjegyi szamot irtunk a
keretbe. Legyen a keretben az i szamjegy el6fordulasainak a szama a;, és vizsgaljuk el6szor az S = ag+a1+. . .+ag = 20
esetet.

Mivel a3 = 1 nem lehet, 1 < a; < 10. A pontok helyére irt 10 szam kozott igy a; — 1 darab 1-es és — eddig — legalabb
egy ,ai-es”’ szerepel. Ezek Osszege 2a; — 1, a tovabbi (10 — a;) darab szam Osszege ezért 20 — (2a1 —1) = (9—ay)-2+3.
Mivel e (10 — a1) darab szam mindegyike legalabb 2, 6sszegiik pedig épp 1-gyel nagyobb, mint (10 —aq) - 2, ezek kozott
a szamok kozott pontosan egy 3-as van, a tobbi (9 — a;) darab pedig 2-es. A pontozott helyekre tehat a; — 1 darab
1-est, (9 — a1) darab 2-est, egy darab 3-ast és egy ,,aq-est” irtunk. (a1 = 2 vagy a1 = 3 lehetséges.)

A pontozott helyekre tehat legfeljebb 4-féle szamjegyet irhattunk (1, 2, 3, a1), a 10 szamjegy koziil tehat legaldbb
6 csak egyszer fordul el a keretben. Igy a; > 6, vagyis a; # 2 és a; # 3. A pontozott helyekre tehat éppen 4-féle
szamjegyet irtunk, a keretben tehat pontosan 6 szamjegy fordul el6 egyszer, vagyis a; — 1 = 6.

Ekkor a; = 7, és igy a pontozott helyeken 6 darab 1-es, 2 darab 2-es, 1 darab 3-as és 1 darab 7-es all. A keretben
lev6 2-esek szama igy Osszesen valoban 1 + 2 = 3, a 3-asoké és a7-eseké 1 + 1 = 2, és az alabbi igaz allitast kapjuk:

Ebben a keretben a 0 szamjegybdl pontosan 1 darab van, az 1-b6l 7 darab,

a 2-bsl 3 darab, a 3-bol 2 darab, a 4-bél 1 darab, az 5-bsl 1 darab, a 6-bol

1 darab, a 7-b6l 2 darab, a 8-bol 1 darab, végiil a 9-bél pontosan 1 darab.

Ha S = 21, akkor egy kétjegyi és kilenc darab egyjegyd szamot irtunk fel, amelyek mindegyike legalabb 1. A
felirt egyjegyd szamok Osszege legfeljebb 11, igy az egyetlen kétjegyd szdm csak az 1-esek szama, a; lehet és nyilvan
10 L a1 £ 12.

Ha ay = 12, akkor minden tovabbi felirt szam 1-es, de igy az allitds nem igaz, hiszen a 2-es szamjegy legalabb
kétszer fordul elg.

Ha a; = 10, akkor ap = 2, tehat as > 2. A tovabbi 7 felirt szam Osszege igy legfeljebb 6, ami nem lehet.

Az a; = 11 esetben ag = 1, igy a 11 darab 1-es szamjegybdl ag, a; és az el6re beirt 1-es Gsszesen négy darab, tehat
a fennmarado6 8 hely koziil 7-re 1-es keriil. Ennek a 9 szdmnak az Gsszege 11 + 8 = 19, az egyetlen 1-estdl kiilonb6z6
szamjegy ezért csak 2 lehet. A keretben tehat 2 darab 2-es szerepelhet, 11 darab 1-es, és minden tovabbi szamjegy
csak egyszer fordul els. A feladat masodik megoldasa tehat a kovetkezs:

Ebben a keretben a 0 szamjegybdl pontosan 1 darab van, az 1-bél 11 darab,

a 2-bdl 2 darab, a 3-bél 1 darab, a 4-bél 1 darab, az 5-b6l 1 darab, a 6-bol

1 darab, a 7-b6l 1 darab, a 8-bo6l 1 darab, végiil a 9-bél pontosan 1 darab.

Megjegyzések. 1. A méasodik megoldas tetszéleges g > 2 alapti szamrendszerben felirhato, 11 darab 1-es éppen (g+ 1) darab
1-es szamjegyet jelent. (A szamjegyek természetesen 0-t6l (g — 1)-ig valtoznak.) Ha g = 2, akkor ,,11 darab 0 és 100 darab 17 a
megoldas.

2. A keretben talalhato kijelentés 6nmagarol allit valamit. Az ilyen tipusd allitasokat — pl. ,Hazudok” — régota hasznaljak
kiilénb6z6 logikai paradoxonok konstrukcidja soran. Ezekrsl bgvebben olvashatunk Csirmaz Ldszlo: Logikus, nem? cimd cikkében
(KOMAL, 1982/3. 170 —172. oldal).



