A feladat allitasat sokszog helyett tetszéleges K konvex sikidomra bizonyitjuk be.
Messe K-t az e egyenes az A és B pontokban, és vagja K-t a feltétel szerint egyenls teriileti Ky és Ko részekre.
Ekkor K és K2 nyilvan konvexek.
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C* és D* legyenek a K, illetve Ko részidomok keriiletének olyan pontjai, amelyeknek az f egyenesen levs C és
D merdleges vetiiletei altal meghatarozott C'D szakasz alkotja a K sikidom vetiiletét az f egyenesen. Ha az A és B
pontok f egyenesre vonatkozd — e és f merGlegessége miatt kdzos — merdleges vetiiletét E-vel jeloljiik, akkor elegendé
megmutatnunk, hogy CE : ED < 1+ /2, mert a C és D pontok szimmetridja miatt ebb6l DE : EC <1+ /2 is
kovetkezik.

Mivel K7 konvex, ezért az ABC™ haromszog része Ki-nek, vagyis teriilete legfeljebb akkora, mint K teriilete.

A merdleges vetités miatt a DD™* egyenes parhuzamos e-vel. Legyenek a D D™ egyenes metszéspontjai a C* A, illetve
C* B egyenesekkel F'| illetve G. Megmutatjuk, hogy az AFGB trapéz tartalmazza a Ky részidomot. A Ky konvex,
ezért teljes egészében az e egyenesnek a D*-ot tartalmazé oldalan helyezkedik el. Tegyiik fel, hogy van olyan Ks-beli
P pont, amely nincs benne az AFGB trapézban! Ekkor K konvex volta miatt a C* P szakasz teljes egészében K-ban
van, tehat az e egyenessel valé () metszéspontja is K-beli. Feltevésiinkbdl viszont kovetkezik, hogy a @ pont nincs
rajta az AB szakaszon. Ez ellentmondas, mert a konvex sikidomot az e egyenes egy szakaszban metszi, esetiinkben
A és B voltak ennek végpontjai. Az AFGB trapéz tehat valoban tartalmazza a Ko részidomot, igy annak teriilete
legfeljebb akkora, mint a trapézé.

Mivel K, és Ko egyenl§ teriiletiiek, a C* AB haromszog teriilete legfeljebb akkora, mint az AF'GB trapéz teriilete.
Masképpen szolva a C* AB haromszog teriilete legfeljebb fele a hozzé kbézéppontosan hasonlé C* FG haromszog terii-
letének. Ez azt jelenti, hogy a C*AB héaromszog AB oldaldhoz tartoz6 magassaga — ami egyenl6 a C'E szakasszal —
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legfeljebb g -ed része a C* F'G haromszog F'G oldalahoz tartozo magassaganak, ami egyenls a C'D szakasszal. Tehat:

CE:ED=CE:(CD—CE) <

A

Ezzel az allitast belattuk.

Megjegyzés. Lathat6é a bizonyitasbol, hogy ha a K sikidom megegyezik a C*FG haromszoggel, akkor a vetiiletszakaszok
aranya éppen 1+ \/5, tehat a feladat allitdsa tovabb nem javithato.



