Ha n = 1, akkor egyenletiink azonossag, ilyenkor tehat minden valos szam megoldas. A tovabbiakban legyen n > 1.
Két n-edik hatvany kiilonbsége szorzatta alakithato. Ennek megfelelGen (1)-bol
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Ha x > 1, akkor (2) jobb oldalan méar az elsé tag is nagyobb 1-nél, a tovabbi tagok pedig pozitivak. Ezért (1)-nek
nincs 1-nél nagyobb gydke.

Ha x = 1, akkor (1) mindkét oldalan 0 all, igy az 1 megoldasa egyenletiinknek.

Vezessiik most be a t = 1 — x valtozot. Ezzel (1)-b6l a t-re mint ismeretlenre a (—t)" = (—t + 1)" — 1 egyenletet
kapjuk. Ha n péros, akkor ez a

(3) = (t—1)" — 1,

ha pedig n paratlan, akkor rendezés utén a

(4) t—1)"=t"—1

alakot Olti. Vegyiik észre, hogy az utobbi esetben t-re éppen az eredeti, (1) egyenletet kaptuk. Ezért paratlan n-re
egyrészt megoldas a ¢t = 1 alapjan kapott z = 0, méasrészt, mivel a fentiek szerint (4)-nek nincs olyan megoldasa, amire
t=1— 2 > 1, paratlan n-re (1)-nek nincs x < 0 megoldasa.

Legyen az n tovabbra is paratlan. Tisztaznunk kell még, van-e gyoke (1)-nek a (0, 1) nyilt intervallumban. A tagado
valasz példaul (2) jobb oldalanak behatobb vizsgalatabol is kiderdil, egyszertibben kapjuk azonban az ilyenkor nyilvan
teljesiils

—1)">z—-1>2"-1

egyenl6tlenségbdl. Ezzel az 1-nél nagyobb paratlan kitevék esetét teljes egészében tisztaztuk.

Paros n-re azt allitjuk, hogy (1)-nek nincs 1-nél kisebb gytke sem, vagy ami ezzel ekvivalens, (3)-nak nincs pozitiv
megoldasa. Valoban, ha 0 < t < 1, akkor [t — 1| < 1, igy (3) jobb oldala negativ, a bal oldal pedig nem az. Végiil ha
t=1,akkort >t —12=0,igy t" > (t — 1)", tehat tovabbra is (3) bal oldala a nagyobb.

Osszefoglalva, ha n = 1, akkor (1)-nek minden valds szam gydke. Ha n > 1 és paros, akkor (1) egyetlen megoldésa
x = 1; ha pedig n > 1 és paratlan, akkor (1)-nek két megoldasa van: 1 =1 és x4 = 0.

Megjegyzés. A talalt eredmények megsejthetok az f(z) = (r — 1)" és a g(x) = 2™ — 1 fiiggvények grafikonjanak folvazolasa
alapjan — mindkettd egységnyi eltolassal szarmaztathato az x" hatvanyfiiggvény grafikonjabol, elsbbi az x, utobbi pedig az y
tengellyel parhuzamosan (1 — 2. abrak).
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T6bb dolgozat paros n-re ,,parabolanak” nevezte a sz6ban forgo gérbéket, és még a megoldasban is hivatkoztak erre, mondvan,
hagy ,egyallasi egybevago paraboldknak nem lehet egynél tobb metszéspontjuk”. Altalanos esetben mind az elnevezés, mind
pedig az indoklas hibas (bar a konklizio jelen esetben helyes), a gorbék csak az n = 2 esetben parabolak.



