Az egyenlet értelmezési tartomanya alapjan = + y > 0. Megmutatjuk, hogy ebben az esetben az els§ egyenletbdl
x +y = 1 kovetkezik.
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Ha z +y > 1, akkor 22 + 3y > - . Az els6 egyenlet szerint igy
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és ez nyilvan nem lehetséges. Hasonloan ellentmondéasra vezet a 0 < z 4+ y < 1 foltevés is.

Ezutan a masodik egyenlet az 2° —y = 1 alakot 6lti, ahonnan, tjra folhasznalva az « +y = 1 Osszefiiggést, kapjuk,
hogy 2° + = = 2, azaz x = 1 vagy = = —2.

Az egyenletrendszer megoldésai tehét az

r1=1; y1=0 ésaz x20=-2; yy=3

szamparok koziil valok, és lathatd, hogy mindkét szampar valoban megoldés.
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Megjegyzések. 1. Jobban latszik az elsG egyenlet szerkezete, ha észrevessziik, hogy annak O-ra redukalt bal oldala
beszorzas utan szorzatta alakithat6. Valoban,

2x
<$2+y2+ﬁ—1) (x+y) =" + ¢ + 2%y + ay® + 20y — x — y,

amirdl pedig némi iigyeskedéssel kideriil, hogy nem més, mint
(z+y-DE*+y* +2+y).

Ha most = + y > 0, akkor a méasodik tényez6 pozitiv, igy ha a szorzat 0, akkor x +y = 1.

2. Ismeretes, hogy egész egyiitthatos egyvaltozoés polinom egész gyokei, és igy a megfelel§ els6fokd gyoktényezsk,
véges sok probalkozassal megkaphatok: az egész gyokok a polinom konstans tagjanak az osztoi.

Hasonlo, a szorzatalak folismerését megkdnnyits allitas kétviltozos egész egyiitthatos polinomokra is igaz. Amennyi-
ben a p(z, y) polinom szorzatté alakithatoé ugy, hogy az egyik tényezs az egyik valtozoban — pl. az z-ben — els6fok,
akkor ennek a tényezének az x valtozot nem tartalmazé tagja (mint az y valtozo polinomja) osztoja a p(z, y) polinom
z-ben nulladfokd ,tagjanak”. Mostani példank jol szemlélteti a fenti allitast.

Rendezziik az el6bbi kétvaltozods polinomot x hatvanyai szerint:

plz,y) =2° +y2* + (P +2y— Dz +y° —y.

Az egyiitthatok” most az y valtozo polinomjai, az z-ben 0-adfoku tag, v —y = y(y — 1)(y + 1). A p(z, y) polinom
szimmetrikus az z, y valtozokban, agy hogy az elképzelhets . — Ay, x — A(y — 1), z — Ay + 1) ,, gyOktényezsk” koziil
a A = —1-hez tartoz6 szimmetrikus = + y, = + y + 1, valamint = + y — 1 ,,0sztokkal” érdemes prébéalkoznunk.

A maradékos osztasokat a jol ismert Horner-eljaras szerint végezve az alabbi tablazatban foglalhatjuk Gssze az
eredményeket;:

,Gyokok”\ ,Egyiitthatok” | 1| y |y* +2y—1 v —y

—y 1| 0|y +2y—1| [-242]
—y—1 1| -1 y3—|—3y |—4y? — 4y |
—y+1 1| 1|y’ +y 0]

Az utolsé esetben az [x — (—y + 1)] ,,gyoktényezsvel” osztva valoban 0 maradékot kapunk, és a hanyados ,, egytitt-
hatoi” is leolvashatok. Igy
pla,y) = (@ +y - 1)(@* +z+y* +y).



