A jobb oldal értelmezési tartoményéanak illetve értékkészletének figyelembevételével egyrészt px > 0, masrészt
x4+ 1> 0. Ennek alapjan ha p > 0, akkor az = > 0, ha pedig p < 0, akkor a —1 < x < 0 értékek korében kereshetjiik
megoldasait. (A p = 0 esetben z = —1 az egyetlen megoldas, igy p = 0 megfelels.)

Az (1) egyenletet négyzetre emelve rendezés utan az alabbi masodfokt egyenletet kapjuk:

(2) 2?4+ (2-plr+1=0.

A p paraméternek azokat az értékeit keressiik tehat, amelyekre a (2) egyenlet gyokei koziil pontosan egy lesz (1)-nek
is gyoke. A (2) egyenletnek pontosan akkor van megoldasa, ha diszkriminansa, D = p(p — 4) nem negativ.

Ha D = 0, akkor (2)-nek csak egy gyoke van, a mar vizsgélt p = 0 esetben a —1, ha pedig p = 4, akkor az 1. Mivel
1 az x + 1 = V4z egyenletnek is gyoke, p = 4 is hozzatartozik a keresett szamhalmazhoz.

Ha D > 0, azaz p > 4 vagy p < 0, akkor (2)-nek két kiilonboz6 gySke van. A gy6kok és egylitthatok kozti Osszefiiggés
szerint ezek szorzata 1, igy (2) megoldasai egyezs elGjeliek. A p > 4 esetben ez azt jelenti, hogy a (2) egyenlet gyokei
vagy mindketten gyokei (1)-nek is, vagy pedig egyikiik sem az, ezek a p értékek tehat nem johetnek szoba.

Ha p < 0, akkor (2) két gyokének Osszege, p — 2 negativ, igy mindkét gyok negativ. Mivel pedig kiilonbozsk és
szorzatuk 1, egyikiik kisebb, mint —1 és igy nem gyoke (1)-nek, masikuk viszont —1 és 0 kozé esik, és igy (1)-nek is
megoldasa. A p < 0 esetben tehat (2) két kiilonbozs gyoke koziil pontosan egy — a kisebb abszolat értékd — (1)-nek
is gyoke.

Az (1) egyenletnek tehat a p =4 és a p < 0 esetekben van pontosan egy gyoke.

Megjegyzések. 1. Ha elkészitjiik az (1) két oldalan allo fiiggvények grafikonjat, akkor konnyen leolvashatok a megfelels p
értékek.

2. A dolgozatoknak t6bb mint haromnegyed részében csupan a D = 0 lehetSséget tisztaztak. Tanulsagos, hogy milyen sokan
elégedtek meg egy sablon folismerésével ahelyett, hogy megprobaltik volna megérteni, mi is valojaban a feladat.



