Jeloljiik a pontokat A, B, C, D, E-vell A, B és C legyenek egy a oldalu szabalyos haromszog csucsai. D legyen
az AB egyenesnek ugyanazon az oldalan mint C, mégpedig az AB szakasz felez6 merdlegesén C-t6l a tavolsagra.
Jeloljik az AD = BD téavolsagot b-vel. Legyen E az AC egyenesnek ugyanazon az oldalan mint B, mégpedig az AC
szakasz felez6 merdlegesén a B-t6l b tavolsagra. Jeloljik végil az AE = C'E tavolsagot c-vel, a DE tavolsagot d-vel!
Megmutatjuk, hogy az ABCDE pontotos kielégiti a feladat feltételeit.
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A pontok felvételébdl adédéan AB = BC =CA=CD =a, AD = BD =
= BE =b, AE = CE = c és ED = d. ElGszor bebizonyitjuk, hogy az a, b, ¢, d tavolsagok kozt nincs két egyenld.
Ehhez a kovetkezs ismert tételt hasznaljuk fel: egy haromszogben nagyobb szoggel szemben nagyobb oldal van.

A CD egyenes az ACB <, a BE egyenes az ABC < szogfelezGje, tehat:

ACD < =BCD<«x =ABE < =CBE < = 150°.

A BCD haromszog egyenls szard, ezért

CBD < = CDB < = = (180° — 150°) = 15°.

DN | =

A DBE haromszog is egyenls szard, szarszoge:
DBE < =CBE<—CBD<«=150°—15° = 135°,

alapon fekvé szogeire igy BDE < = BED < = 22,5° adodik.

Az ACD haromszogben ACD < > CDA<, tehat a < b. A CBE haromszogben CBE <« > BCE <, tehat b < c.
Végiil a CDFE haromszoghen CDE < = CDB<+ BDE < = 15°+225° = 37,5°, CED < < BED < = 22,5°, tehat
DCE <« > 180° — (37,5° +22,5°) = 120°, vagyis ¢ < d. A felléps tavolsagok szama igy megfelel a feltételeknek.

BAC<=CBA<=ACB< =60°

ACD < =BCD<«=ABE<x =CBE< = 150°
CBD<«=CDB<« =15° DBE < =135°
BDE < = BED < = 225°

A sz6gek ismeretében nyilvanvalo, hogy semelyik 3 pont nincs egy egyenesen. Az ABCD, ABCE, ABDE és
ACDEF négyszogek mindegyike konkav, ezért ezek a pontnégyesek nem lehetnek egy koron. A BCDE négyszog sem
harnégyszog, mert CBE <+ CDE < = 150° 4 37,5° = 187,5° # 180°.

Ezzel belattuk, hogy a megadott 6t pont a feladat minden kovetelményét kielégiti.

Megjegyzés. Természetesen az Ot pont nemcsak a megoldasban leirt modon helyezkedhet el. A feltételeket a kovetkezd
pontotos is kielégiti: A, B, C legyenek egy szabalyos haromszog cstcsai, D a haromszog kézéppontja, E pedig az A kézépponti
AB sugaru kor és az AC szakasz felez6 mer6legesének egyik metszéspontja. Ez a konfiguracid, valamint a feladattal kapcsolatos
egyéb érdekességek megtalalhatok lapunk 1980. évi 7. szamaban Erdds Pdl: Néhdny elemi geometrias problémdrdl c. cikkében.



