Megmutatjuk, hogy a k kis kor keriiletének egy rogzitett pontja a K nagy kor egy atmérgjét irja le.

Jeloljik a K kor koézéppontjat O-vall Mivel a k kor belilrdl érinti a K-t, ezért mozgéas kézben a k koér mindig
athalad az O ponton; tovabbé a két kor érintkezési pontja, F rajta van a két kor kdzéppontjat osszekots egyenesen, a
korok kozos atmérdjén.

Tekintsiik azt a helyzetet, amikor a mozg6 k kor keriiletének rogzitett P pontja a K keriiletén is rajta van! Jeloljik
a K keriiletének ezt a pontjat Py-lal! Vizsgaljuk meg, hova keriil a P pont, ha a két kor F érintési pontja elmozdul a
K kor keriiletén. Jeloljiik ekkor a mozgé k kor kozéppontjénak helyzetét O,-vel.

~

A csuszasmentes gordiilés miatt a K kor E Py ive ugyanolyan hosszt, mint a k kor EP ive. Tudjuk, hogy a koriv
hossza egyenesen aranyos az ivhez tartozé kozépponti szoggel és a kor sugaraval, tehat a két iv pontosan akkor egyenld,
ha a kis kérben az EP ivhez kétszer akkora kozépponti szog tartozik, mint a nagy kérben az E Py ivhez.
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1. dbra

Ezt felhasznalva megmutatjuk, hogy a P pont mindig rajta van az O P, egyenesen. A bizonyitast abban az esetben
irjuk le, amikor a PyOFE sz0g hegyesszog (1. dbra). Ugyanigy lathato be az allitas akkor is, amikor a PoOF szog
tompaszog (2. abra), illetve homortiszog.
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2. dbra

Legyen PyOE < = a, ekkor PO, E < = 2a. Az O,OP haromszogben 0,0 = O, P = r, tehiat O,0P <= 0,PO < =
a, mert a haromszog O, csticsanal 16v6 kiilss szoge 2a. Igy 0,0P < = 0,0P) <, a PO és a PyO egyenl§ szoget zarnak
be a két kor kozos atmérgjével, tehat a P pont rajta van az OF, félegyenesen.

Megmutatjuk, hogy mozgasa soran a P pont az OPF, atmér6é minden pontjaba eljut. Legyen @ az atmérs egy
tetsz6leges pontja!l Ha @) megegyezik O-val, akkor egy fél fordulat megtétele utdn a P éppen @-ban van. Ha @ és O
kiilonbozdk, akkor tekintsiik az OQ felezd merdlegesének és a mozgo kor kdzéppontja palydjanak, az O kdzépponta r
sugart kornek az egyik — mindig létez6 — kozOs pontjat, ez legyen Og. A kis kérnek abban a helyzetében, amikor a
kézéppontja Og-ba keriil, a P pont nyilvan éppen Q-val esik egybe.

Ezzel allitdsunkat teljes egészében belattuk.

Megjegyzések. 1. A bizonyitasbol kovetkezik, hogy a k kor P-vel atellenes pontja a K kor OFPy-ra meréleges atmérgjét irja
le. A k korlemez tetszéleges pontjat tekintve megmutathato, hogy a k mozgasa soran ellipszis alaki palyan mozog.

2. A feladat allitdasanak miszaki alkalmazasa nyilvanvalo: egy 2:1 aranyu fogaskerék-rendszer a forgd mozgast egyenes vonala
ide-oda mozgassa alakitja at.



