Tekintsiik a feladatot megoldottnak! Az ABC haromszog oldalait a szokisos modon jeloljiik a, b, c-vel, az A
csucsbol induld belss szogfelezs és a BC oldal metszéspontja legyen M! Ezekkel a jelolésekkel feladatunk a kovetkezd:

b
Szerkesztends az ABC' haromszog, ha ismerjiik az a oldalt, a — aranyt, valamint az AM szakasz hosszat.
c
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b
Ha az adott — ardny 1, akkor a haromszog egyenld szara, tehat az AM szakasz rajta van az a oldal felez6 me-

C
r6legesén. Ezt felhasznalva a szerkesztés: Felvessziik az a oldalt, megszerkesztjiik a felez6 merdlegesét, erre az oldal
felez6pontjabol felmérjiik az AM tavolsagot, igy megkapjuk a haromszog harmadik csticsat. Ez a szerkesztés nyilvan
megfelel haromszoget ad, és barmilyen adatok mellett egyértelmien elvégezhetd.

b
Ha az adott — ardny nem 1, akkor a haromszog A csticsdhoz tartozo kiils6 szogfelez6 egy N pontban metszi a BC

oldalt. A szbgfelgz(itétel szerint
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vagyis a BC' = a tavolsag ismeretében az M és N pontokat — az ardnyosan osztd pont ismert szerkesztése alapjan — meg
tudjuk szerkeszteni. Tudjuk, hogy egy haromszdg ugyanazon csticsdhoz tartozoé kiilsé és belsé szogfelez6k egymasra
merdlegesek. Ezért az A pont rajta van az M N szakasz Thalesz-korén. Masrészt az A pont rajta van az M kbézépponti,
M A sugart koron is. Ezeket felhasznalva a szerkesztés:

Felvessziik az adott BC' oldalt. A BC' egyenesen az aranyosan oszto pont szerkesztésével megszerkesztjiik az M és N
pontokat. Az M N szakasz Thalesz-korének és az M kdzéppontu M A sugart kornek a metszéspontja adja a haromszog
A csucsat. Ez a szerkesztés megfelels haromszoget ad, mivel az M N {616tti Thalesz-kor tetsz6leges A pontjara az ABC
haromszognek AM (belss) szoglelezSje. Ha a két kor metszi egymaést, akkor a két metszéspont szimmetrikus a BC
egyenesre, tehat ekkor a feladatnak lényegében egy megoldéasa van, mig ha a két kor érinti egymaést, vagy nincs kozos
pontjuk, akkor nincs megoldasa a feladatnak.

b 2
Ha a — aranyt A-val jeloljiik, akkor konnyen kiszamolhat6, hogy M N = 1—6;\2, tehat a feladatnak csak akkor van
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megoldéasa, ha MA < T2 &

PC
Megjegyzés. Az M N szakasz Thalesz-kore megegyezik azon P pontok halmazaval, melyekre a V3] arany egyenl§ az adott

b b
— arannyal. Ezt a kort szokas az adott B és C pontokhoz, valamint — aranyhoz tartozo Apolloniosz-kornek nevezni. (Lasd:
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