Jeloljiik az ABC haromszog oldalait a szokott modon rendre a, b, c-vell A C' csucsbol induld szogfelezs és az AB
oldal metszéspontja legyen F', az F'C szakasz hossza pedig f. Legyen a BCF< = FCA< = ~. A haromszog T teriiletét
a, b és f fliggvényében kell meghatéroznunk.
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Ismert, hogy minden haromszog teriiletének kétszerese megegyezik a haromszog két oldaldnak és az altaluk bezart
sz0g szinuszanak a szorzataval. Mivel az ABC héaromszog teriilete az ACF és F'C B haromszogek teriiletének Gsszege,
ezért a fentiek szerint

a-b-sin 2y=b-f-sin y+a-f-sin y=(a+b)-f-sin 7.

A sin 2 vy = 2sin 7 - cos v azonossdg szerint innen
2-a-b-sin y-cos y=(a+b): f-sin v
adodik. Mivel 2 v egy haromszog szoge, ezért sin v > 0, tehat egyszertsithetiink vele.

b) -
2-a-b-cos y=(a+b)-f, azaz cos y= M.
2ab
sin v > 0 miatt sin v = +/1 — cos 2 7. Ha itt cos « helyére beirjuk a kapott kifejezést, akkor kapjuk, hogy

(a+0)2f?

sin y=14/1-— 12

Vagyis az ABC haromszog teriilete

a-b-sin 2y 2-a-b-sin vy cos vy

r= 2 2
_(a+d)f —
= V/4a2b% — (a +b)2f2.

Ez a képlet pedig éppen a kivant adatokkal fejezi ki a haromszog teriiletét.



