Egy hurnégyszogben a szemkozti szogek Osszege 180°, ugyanakkor ha a négyszog trapéz, akkor a szarakon is
ennyi a szogek Osszege. A korbe irt trapézban tehat egyenlSk az alapon fekvs szogek, igy az ilyen trapéz tengelyesen
szimmetrikus, a tengely az alapok k6zos felez6 merdélegese.

A megoldas soran két esetet kiilonboztetiink meg aszerint, hogy a bettizésbsl adoddan szomszédos A és B csicsok
a szoban forgd trapézok egy alapjanak, vagy pedig egy szaranak a végpontjai.

a) Legyen el6szor AB a trapéz alapja. Ekkor a szimmetria miatt az atlok M metszéspontja rajta van az AB
szakasz f felez6 merGlegesén, amely az ilyen trapézok szimmetriatengelye. A keresett pontok tehat az AB f felezd
merGlegesének a k kor belsejébe es6 részén vannak.

Meg kell vizsgalnunk, hogy a fenti nyilt Atmérészakasz milyen M’ pontjaihoz létezik olyan k-ba irt, AB oldali
trapéz, amelyben éppen M’ az 4tlok metszéspontja. Nyilvan ki kell zarnunk az f egyenesnek az AB szakasszal valo
metszéspontjat, az AB szakasz felez6pontjat. Az F-t6l kiilonbdzé M’ pontokra viszont az M’'A és M'B egyenesek az
f-re tiikros helyzetd €, illetve D’ pontokban metszik a k kort, a kapott ABC'D’ négyszog tehat a k korbe irt trapéz
(1. &bra).
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b) Tekintsiik most azokat a k-ba irt trapézokat, amelyeknek AB az egyik szara. Jeloljik az AB hurhoz tartozo
keriileti szOget a-val, az atlok metszéspontjat pedig M-mel (2. abra). Mivel BM C egyenls szara haromszog, a BM A
kiils szoge 2. Az AB szakasz tehéat allando, 2« szogben latszik az M pontbol, és ezért rajta van az AB szakasz 2«
szOgl latokorivének a k belsejébe esd ivén (ez egyébként az A, B, O pontokon atmend kor, ahol O a k kor kézéppontja),
hacsak 2a # 180°, azaz az AB szakasz nem atmérdje a k kornek. Ez utobbi esetben nyilvan nem létezik AB szaru
k-ba irt trapéz.

Megforditva, ha AB nem Atmérs, akkor legyen M’ a latokoriv k belsejébe esd ivének tetszbleges pontja. Messe
AM' és BM' a k kort C’'-ben, illetve D’-ben. Ekkor AC'B < = AD’'B < = «, mésrészt az M’'-nél létrejoves 2a kiilss
szog miatt a D' BC' és a D' AC’ szdgek ugyancsak a-val egyenlék. BC' igy parhuzamos AD'-vel, az ABC’ D’ négyszog
tehét trapéz.

Osszefoglalva, a keresett ponthalmaz az AB szakaszra merdleges atmérének a k belsejébe es6 szakasza az F pont
kivételével, tovabba ha AB nem atmérd, akkor az ABO haromszog koriilirt korének a k kor belsejébe es6 ive. (F az
AB szakasz felez6 pontja, O pedig a k kor kézéppontja — 3a, 3b abrak.)
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