Azt allitjuk, hogy a harom aranygolydt — ezek a nehezebbek — két mérés utan ki tudjuk jelolni, egy mérés azonban
kevés ehhez. Elgszor ezt az utobbi allitast igazoljuk.

A tovabbiakban a piros golyokat jelolje p1 és ps, a fehéreket fi és fo, a kék szintieket pedig k1 és k2. A sorszamok
révén hivatkozunk majd az egyszind golyok koziil az egyikre vagy a masikra.

Az l-es sorszamu golyok egymastol fliggetleniil késziilhettek aranybol vagy pedig eziistb6l, ami azt jelenti, hogy
Osszesen 2° = 8-féle lehetGsegiink van az egyes golyok anyagara. Marmost egy kétkarta mérleggel végzett mérés ered-
ménye haromféle lehet, és mindharom kimenetel a fenti nyolc lehetség egy-egy megfelel6 részhalmazat jeloli ki. Mivel
igy egyetlen méréssel nem kiilonithetd el a nyolc lehetdség, a feladat megoldasahoz legalabb két mérésre van sziikség.

Az is latszik, hogy két mérés 3 - 3 = 9-féle kimenetele elvben mér elég lehet a megoldashoz, de Snmagaban persze
még nem biztositja a két mérésbdl alld jo eljaras létezését.

Mindenesetre ugy kell hozzafognunk, hogy az els6 mérésnek ne lehessen olyan kimenetele, amikor még legalabb
négy tovabbi lehetGségiink marad, hisz ezeket egyetlen tovabbi méréssel mar nem tudjuk megkiilonboztetni.

Helyezziink elsére két-két golydt az egyes serpenyGkbe, mégpedig pi-et és fi-et az egyikbe, po-t és ki-et pedig a
maésikba. Az alabbi tablazat mutatja, hogy az egyes lehetGségek milyen eredményhez vezetnek. A tablazatban e és a
a megfelels goly6 eziist, illetve arany voltat jelenti.
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Lathato, hogy barmi is legyen a mérés eredménye, a tovabbi megkiilonboztetésre varo esetek szama legfeljebb
harom, pontosabban egyensuly esetén ketts, egyébként harom.

Ha az els6 mérés utan egyensily volt, akkor példaul a két piros golyot Gjra mérve, ha p; < po, akkor a 3., ellenkezs
esetben pedig a 6. esettel allunk szemben — a fenti tablazat szdmozasa szerint — és igy a méasodik mérés utan ismerjiik
az egyes golyok anyagat.

Ha nem volt egyensily, akkor a szimmetria miatt f6ltehets, hogy az 1-es szamu piros golyot tartalmazo serpenyé
volt a konnyebb. Ekkor p; eziist, po arany és nem lehetséges, hogy f1 arany, k1 pedig eziist. A harom lehet&ség: fi
eziist és ky eziist, fi ezlist és ky arany, fi is és k; is arany.

Vegyiik észre, hogy f1 és ky egyiittes stlya mindharom esetben mas, igy fi-et és ki-et az egyik, a két piros golyot
pedig a masik serpeny6be téve a ,vegyes’ serpenys aszerint lesz kénnyebb, ugyanolyan, vagy nehezebb, mint a piros
golyokat tartalmazo, hogy a megmaradt hdrom lehet&ség koziil az elss, a masodik, vagy pedig a harmadik teljesiil.
Ezzel a bizonyitast befejeztiik.

Megjegyzés. Megmutathato, hogy egy mérés még ,szerencsés” esetben sem teszi lehetévé a nehezebb golyodk kiva-
lasztasat, azaz barhogyan is végezziink el egyetlen mérést, ennek egyetlen kimenetele sem nytjt elegendd informaciot.
Az is kénnyen igazolhato, hogy lényegében a fenti eljaras az egyetlen, amely két méréssel kivalasztja az aranygolyokat.



