
Legyen az ABCD gúla (alapja ABC) köré írt gömb középpontja O, a gúla magasságának talppontjaM , a magasság

hossza pedig 2 egység. Ekkor a feltétel szerint a gömb sugara 9 egység, így M az OD bels® pontja.
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Az OMB derékszög¶ háromszögb®l

BM =
√

OB2 −OM2 =
√

92 − 72 = 4
√

2.

Az MBD derékszög¶ háromszögb®l kapjuk, hogy a gúla oldaléle
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√

(

4
√

2
)2

+ 22 = 6.

A gúla szabályos, így az ABC szabályos háromszög, továbbá M egyben a magasságpont és súlypont is ebben a

háromszögben. Ezért BM =
2

3
· AB

√

3

2
, ahonnan az alapél hosszára AB = 4

√

6 adódik.

Húzzunk most mer®legeset B-n, illetve C-n keresztül az AD egyenesre. Az ADC és az ADB háromszögek tükrös

helyzet¶ek az ADM síkra nézve, így ez a két mer®leges ugyanabban a K pontban metszi az AD élt. Ismeretes, hogy

két sík hajlásszöge a metszésvonalukra állított mer®leges egyenesek szöge, így a keresett szög éppen a BKC∢.
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Az ADB∢ tompaszög, így K az AD-nek a D-n túli meghosszabbítására esik. A BKD és a BKA derékszög¶

háromszögekb®l

DK2 +KB2 = BD2 = 62,

illetve

(6 +DK)2 +KB2 = AB2 = (4
√

6)2.

Innen DK = 2 és BK = 4
√

2 adódik, azaz BK = BM , tehát a BKC és a BMC egyenl® szárú háromszögek

egybevágók. Így BKC∢ = BMC∢ = 120◦.
A gúla két oldallapja tehát 120◦-os szöget zár be.
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