Ha m nem négyzetszdm, akkor legyen d* < m < (d + 1)*>. Ekkor m = d* + k, ahol 0 < k < 2d + 1. Igy [v/m] =,
vagyis f(m) = d* + k + d. f(f(m)) értéke attol fiigg, hogy f(m) tallépi-e a kovetkezs négyzetszamot, (d + 1)%-t. Ha
még k +d < 2d+ 1, azaz k < d + 1, akkor [\/f(m)] még mindig d, igy f(f(m)) =d*>+k+2d=(d+1)>+ (k—1).

Ha tehdt m ¢és a néla kisebb legnagyobb négyzetszam eltérése nem nagyobb, mint [v/m], akkor f(f(m)) esetén
ugyanez az eltérés eggyel csokken. Ez azt jelenti, hogy gondolatmenetiink f ( f (m))—b(ﬁl indulva ismételhets, vagyis az
emlitett eltérés minden masodik f értékre egyesével csokken. Elgbb-utobb tehat nullava valik, azaz a sorozat megfelel

eleme négyzetszam.
Esetiinkben m = 1111 = 33% 4+ 22, vagyis teljesiil, hogy

(1) m — [vim]® £ [vm].

A fentiek szerint tehat a sorozat 45-6dik tagja négyzetszam, értéke (33 4 22)% = 3025.

Megjegyzés. A feladat allitasa barmely pozitiv valés m szamra igaz, ami azt is jelenti, hogy az adott sorozat elemei
kozott végtelen sok négyzetszam talalhato.

Ha ugyanis m négyzetszam, vagy teljesiil ra (1), akkor a megoldés szerint készen vagyunk. Ha nem, akkor a megoldés
jeloleseivel m = d?> + k és d+1 < k < 2d + 1. Ekkor

fm)=d®> +k+d=(d+1)2+k—d—1.

Mivel 0 < f(m) — [\/f(m)] =k —d—1<d < [\/f(m)], azért f(m)-re teljesiil (1), megoldasunk tehdt m helyett
f(m)-bol indulva tovabbra is megismételhets.



