I. megoldas. Jeloljiikk a haromszog csucsait A, B és C-vel, a sulypontot S-sel!
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1. dbra

Tekintsiik az S-en atmend, BC-vel parhuzamos egyenest! Metszéspontjat az AB és AC oldallal jeloljiik B’ ill.
C'-vel. Igy az ABC haromszoget felosztottuk az AB’'C’ haromszogre és a BB'C'C négyszogre. Mivel a BC' egyenes

2
parhuzamos a B'C’ egyenessel, ezért az ABC haromszdg hasonlé az AB'C’ haromszoéghoz, és A'B’ = §AB miatt

2\> 4
az AB'C’ haromszog teriilete az ABC haromszog teriiletének <§> = g -szerese. Ezért az AB'C’ haromszog és a

BB'C'C négyszog teriiletének arédnya

1—- =

Nyilvan akkor is ennyi lesz a teriiletek aranya, ha e AB-vel vagy AC-vel parhuzamos.

Tudjuk azt is, hogy ha e atmegy a haromszog valamelyik csicsan, akkor a két rész teriilete egyenls.

Ezekbdl, és az A, B, C csucsok szerepének szimmetrikus voltabol kovetkezik, hogy elegendd a kérdést abban az
esetben megvizsgalnunk, amikor e-nek az AB ill. AC oldallal alkotott By, ill. C; metszéspontja a B'B ill. ¢’ A szakasz
bels6 pontja (1. abra).

Az egyszertiség kedvéeért tegyiik fel, hogy az egységet tgy vélasztottuk meg, hogy az ABC haromszog teriilete 1.

B’ a By A szakasz bels6 pontja, ezért B; tavolabb van AS-t6l, mint B’, és hasonléan, C; kézelebb van AS-hez,
mint C’. Ezekbdl és abbol, hogy B'S = SC’, kévetkezik, hogy B1S > SC;.

A BB’'S és a C1C’S haromszdgekben B'S = SC’, tovabba B'SB;< = C'SC1<, és mivel B1S > SC1, a B1B'S
haromszdg teriilete nagyobb a C1C’S haromszdg teriileténél. Ez azt jelenti, hogy

Tap,c, > Tapc = 9
Az abrarol viszont az is leolvashaté, hogy

Tap,c, <Tapc +T1TBps.

1
Mivel Tsap = 3 és B’ harmadolja AB-t,

11 1
Trme—=—.- ==
BB'S =335
Ennélfogva:
4 1 5
fapor<g5t5=yg
Ezzel bebizonyitottuk, hogy
4
§ < TAB1C1 < §7

5
vagyis az e egyenes a haromszoget mindig két olyan részre vagja, amelyek teriiletének ardnya nem nagyobb Z—nél és

4
nem kisebb —-nél. Egyenl6ség pedig pontosan akkor all fenn, ha az e egyenes parhuzamos a haromszog valamelyik
oldaléaval.
ILI. megoldas. Harmadoljuk az ABC héromszég oldalait, majd az oldalakkal parhuzamos egyenesekkel kossiik
Ossze a megfelels harmadolopontokat (2. abra). Igy 9 egybevago kis haromszogre osztottuk az ABC haromszoget. Ha

a sulyponton athaladé e egyenes parhuzamos a haromszog valamelyik oldalaval, akkor egyik partjan 4, a masikon pedig
5 kis haromszog taldlhato, a részek aranya igy 4/5.
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2. dabra



Ha e nem parhuzamos az ABC héromszog egyik oldalaval sem, akkor pontosan 3 db kis hdromszogbe metsz bele,
tovabba mindkét partjan 3-3 db teljes kis haromszog talalhato. Az a két kettévagott kis haromszog, amelyik kozos
cstcsa az ABC haromszog sulypontja, 6sszesen 4 olyan darabra esik szét, amelyek koziil 2-2 nyilvan egybevagé. (Lasd
az abrat!)

Ebbél kovetkezik, hogy e mindkét oldalara még egy kisharomszognyi teriilet keriil, igy Osszesen mér 4-4 kisha-
romszognyi teriilet van mind a két oldalon. Igy barmelyik rész teriilete legalabb akkora, mint az ABC haromszog

4
teriiletének §—része. Mivel pedig e még egy kis haromszoget kettévag, mindkét rész teriilete nagyobb ennél.

Ezzel belattuk, hogy a két teriilet ardnya mindig E és 1 kozé esik, és hogy pontosan akkor van egyenlGség, ha e
parhuzamos a haromszog egyik oldalaval.



